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ARITHMETICLE.

Cap. 1. quid arithmetica,numerus,unitas,
& qux partesarithmerice,

t ARITHMETICAe}?doﬁrI—

na bene numerandi.
2, Numerus et ex unitatibus colle-
Ganmltitudo. 2.d.7.

Uz binarius numerus eft colletus ex uno &
tino,ternarius ¢x uno &uno &uno,quatemarius
exuno 8 uno & uno & uno, & quilibet deinde
pumetns cft ex unitaubus colledta multitude.

3. Unitasest fecundum quam unum-

uodque nnum dicitur. 1.d.7.

Ut unus Deus, unus mundus, unus Rex,
Unitas numerus non eft: nec enimelt ex unicM™
tibus collea muliitudo: Actamen urunitas de-
finitur , fecundum quam unumquodque unum
dicitur, fic numerus definin potett, fecundum
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4 ARITHMETIC A

quem unumquodque numeraturiet unum,duo,
tria: & fic unitas in multis arithmeticz paruibus
pro numero ufurpatuz. Proprié igitur unitas nu-
merus nd eft,fed initivm numeri,é quo primm
numerus fit, & in quod ultimum refolvitut,cﬁc'l-,
in numero aliqnid minim{, nempé vnitas,qua~-
vis nibil efle poflit maximum. Arithmerticz par-
tes duz {uant,

4. Arithmetica primapars est, quee
interpretatur ﬁmplz’m qm[imm nume-

forym.
Et quidem in generali numerationie primiim:
deinde in fpecialibus differentiis numerorit. Ge=

neralis autem numeratio eft prima aut conjiicta:
Prima,ut additio & fubdudtio

. Cap. 2. de additione,ubi de atithme-
ticis notis,

5. - Additio eft numeratio prima, qua
numerns cumnumero femel additnr , ¢

habetur totus.

Hic funt decem onitates,1. L LI LI LI 1. I.
#uibus addendis, numeramus unum , duo, tria,
quatuar,quinque, fex, feptem , oéto,novem,de-
cem,ubi ad numerum antecedentem unitas ad-
ditur: Additar duo cum duobus,totus erit qua-
tuor,quinque cum tsibus,totus erit octo : Cujuf=
vis
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wisautem numeri addend: & colligendi decem
funtnot®,1.2.3. 4.5.6.7 8.9.0:quarum pri-
maunum fignificar,{fecida duo,tertia tria,quar-
ta quatuor,quinta quiaque,fextafex, fcptima fe-
ptem, oftava o&to, nona novem: Circulus,qua
notaelt ultima,nil per fe fignificat: valer tamen
ad alias notas amplificandum . Amplificationis
verd gradus funt quatuor, deincepfq; perpetud
funiliteritcrantur, Nam de primis novem,qux-
libet folaaut ultimo univcrﬁpnumcri loca fuum
numerum (emel exprimir,penulumo decies,ter-
tio deincéries,quarco millies,quinto decies mil-
Iena,fexco centies millena, eptimo millies milles
ny'&fic deinceps.Numeros igiturita noabis, u-
numr,undecim 11,centum undecim 111, mil-
le centum undecim 1111, Duo 3. viginti duo
2 2,ducenta viginti duo 2 2 2, duo millia ducen~
tavigintiduo 2 2 2 2. mille ducératriginta qua-
tor 123 4, Ergoin hacamplificatione circulus
amplificabic notam fibi prarpofitam . Norabis e-
nim his notis 10, viginti 2 0, friginta 3o, qua-
draginta 40 ,centum 1o o, ducenta 200, tre-
centa 30 o, quadringenta 4 0 o . Duo milliavi-
Fm:i 20 20, quater nullena millia, triginta mil-

12 ducentaunum 4c 30201, Atqui (i numeri
plurtbus notis colle&i periodus longior fuerit,ut
cam numerare condilcas,millenani loci,tanqui
in membris orationis fenfus abfoluti,punétis di-
ftinguantur,ultimum punétum erit millium,pe.
nulumum millenoram millium, tettium millics

A iif



6 ARITHMETICZE
millenotum millivm,quartd millics millies mil-
lenorum millium: Tum fingula picta deinceps,
fi plura fint,mullies amplificabunt. Numerum i-
gitur decem notis ficadditum & interpunétum
123 4 $6 7 8 9 o, tanquam mébris quatuor di-
ftinétam periodum numerabis . Primum mem-
brum millies millena millia, fecurdum ducen-
ties tricies quater millena millia,ertium quingé-
ta fexaginia feptem millia | quartum octingenta
nonaginta, Arque hac mterpunétio tantifper ad-
hibenda, dum te exerceas in noiis arithmericis,
Sinumeri diverfi pluribus notis conftent, nec to-
tus fimol cum toto 2ddi poffit, finiftrarfum fin-
gulares cum fingulanbus, denarii cura denatiis,
& fic deinceps addendi, ut excrefcentes fumma
locis excrefcentibus ordine faciliils notentur, &
ex its additus & collectus numerus,interjectali-
neola fubnotetur. Quaratur igitur quis numerus
fittotus € 56789, & 123 4, ordme difpolitis
numetis, ut homogencri refpondeant,fic
567829
T2

Incipies abultimoloco, 9 & 4, funt13: fub-
notabis 3,refervabis 10,pro 1, fequentis loci: Er-
godices fequenti loco, 1 & 8 & 3, funt 12, fub-
notabis 2,& refeevabis,ut anted, 1o pro 1,fequé-
tisloci: Tum 18 7 & 2, funt 10 fubnotabis o,
refervabis fimikter 10,pro1,fequentis loci: Tan~
demr & ¢ & 1,fant 8, qua fubnotabis : Poftre-
mo 5 {olareperics,adnotabis denique 5,8 inve-

nics



LIBER I. -
nies his duobus numeris additis totum effe 53
o 2 3. Inductionis fumma fic erit,
6789
1234
5 8 ;T—;—

Cap. 3. de fubduétione.

6. Subducliocft numerati dpnma,qﬂa
numeris 4 nymero ﬁme[ ﬁtb Wity

habetur qui fit reliquus.

Subducito 2 de 5, reliquus erit 3, fabduciro
4 de 9 ,reliquuserit 5. Subducendafinc 23 4 de
349, dlpr?ltlS ordine numerts , ut tefpandeant
homogener inter f¢ hoc modo,

I 47
X34 .
Subducendoinfra Fupra autem 4 quo fubdu

&io facienda : Incipies a finiftra dcxtrorfum,Co‘.
traquam in additione, ut 2 fubdu&is & 3, fuper-
notabis 1,delctis 3 & 2: deinde fubduces 3 de 4,
& fupernotabis 1,deletis 4 & 3. Denique fubdu-
s 4 ¢ 5,fupctnonbls I dclcus s& 4,undei in-
venies reliquum effe 111, clim fubduxeris 234 3
3 4 5. Indudtio totaficerit

11
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8 ARITHMETICAE
Sed in hac (ubductionis via,clim fequés fub-
duc&da nota major eft quam fuprapofita , ne no-
tarum litura molefta fir, commodifis € reliqua
precedente 1 menterefervabis, quod notam fe-
quentem denario augeat ,ut {i fubducenda fint
345 de 432,cam fubduces 3 de 4, non fuper-
notabis 1, quia 4 fequens fubducendanota,ma-
jor eft fuprapofito 3, fed illud mente refervabis:
& 4 fubdudtis 3 13,manerent 9,fed 8 tantam fu-
pernotabis,& 1 mente refervabis:quia g fequens
fubducenda nota major eft. Iraque § fubduétis 2
12,teliquay fopernotabis, unde invenies fub-
dudtis 3 4 5 de 432, relinqui 8 7. Totaindudtio
fic erir.
- g 7
3

Hze fubducendt vera via eft , nec omnino
prifis ancecedens nota eft fubducéda, quam pro-
videris,unde reliqua {ubduci pofline.Sic divifio,

-id eft,multiplex fubduétio poltea pragredictur,
& lic de fequentibus providebit. Traque medita-
dapritis eft implex ifta fubdu&io , unde multi-
plexilla pofted formada fic . In majotibus autem
cxemplis idem eft, ut fubductis 48765293 de
§7295490,fupererunt §530197, '

Cap. 4. dq'multiplicationc.

Numesatio fimplicis numeri prima ejufino-
dieft,
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di eft,conjunéta deinceps erit in multiplications
& divifione.

7. Multiplicatio et numeratio con-
juna, qua multiplicandus toties addi-
EUr, quoties unitas in mwlriplz'mnte conti-
netur,¢o* habetur factus. 15.d.7.

Uniras nil mulriplicar : 'femel 1, femel 2,{e-
mel3,eftr, 2,3, quamvis plus firaddica. Nam
18 1,{unta,item1 & 2, (nt 3: At 2 fibi additus
el 4,quot item efhicit fui multiplicatione. Nam
bis bina funt item 4 . Idin illiseft proprinm : At
2 cxteros numeros multiplicans, auger,ut bis 3,
funt 6. Sicaddis 3 bis quoties nempe unitasin z
multiplicante continetur : bis 4,{unt 8 addis e=
nim 4 bis quoties unitas in 2 muliiplicante con-
tinetur . Et hac prima mulriplicationis fpecics,
duplicatio dicitur : cnjus tamen arseadem , quz

reliquarem multiplicationum:bis quinafuntro,
fic notabis, :

§
2
Io
8.  Siduonumeri fuerint facti i duob®
inter fe multiplicatis,eriit aquales.16.p.z,

Ut quaterquina, funt 20, & quinquies qua-
terna,lunt item 2 o.

9 Sinumerus fucrit falus & duobus
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10 ARITHMETICA
totis , erit equalis factis ex altero toto ¢y
ﬁgmenris religui.1p.2.

Ut fepties oftona, funt § 6. hic fadus cft nu-
merus € duobus toris 7 & 8. Seca $in 4 & 4,
& utrumque fegmentum mulciplica per 7, facies
28 & 2.8, & quibus additis, reflitues 5 5. Ergo
major multiplicatio hujufmodi proponatur, &
queratur , quis numerus efficiatur 456 per 4
multiplicatis. Siniftrorfum ut inadditione pro-
cedes , & muktiplicirem duces per tres multipli-
candi notas figillatim , & tribus trinm fegmen-
torum mulciplicationibus fingulatibus muleipli-
cationem totius cum toto abfolves, numeris ita
difpolitis ic incipics,

456

4

Quater & funt 2 4: notabis igitur 4,8 2 o re-
fervabis pro 2 loci fequentisiquater § funt2 0, &
2 refervara funt z z,notabis 2 , refervabisiterum
2 in Jocum proximum: quater 4 funt 16 & 2 re-
fervaca funt 18, quée notabis integra. Induétio-
nis fumma [fic erit.

456
4
1 824

Undeinvenies 4 56 per 4 muktiplicatis fleti
182 4. Hic muliiplicafti per 4 votum multipl i
catorein, tria fegmenta maltiplicandi , tanquam
feparatim mulaplicafles 6 per 4, & fecilles 2 43

Deinds




LIBER 1. I
Deinde 50 per 4,& fecilles 2 0 0. Denique 400
er 4,8 feaiflts 16 0 o, poftremo tres factos fin-
gulares addid:fles,hoc modo,
1600
200
: 4
1 § 2 4
tantomaque fecifti, ac fi rotum hoe 4 56, per to-
tum 4 una mulaplicafles. :
vo.  Sinumerus fuerit factus & duobus
roris , erit wqualis factis € fegmentis utri-
nfque..p..

Ut 7 2 cft fuctus € totis 8 & 9, frangatur
utcrque inquothberfegmenta, ut8in3 &, 9
in2& 7 , & fingula per fingula muliplica, fa-
cies 35.10. 21, 6. & quibus addueis reftituesy 1,
$cd proponatur exemplum pauld plenius,& per
ifta fegmenra tom multiplicandi, tum multipli-
cantis multiplicatio inducatur: ut 20 7o pet 24
o 4 multiplicentur, fingularis inductio fegmen-

torum,componct tandem 4 22 2 8o, Inductio-
nis fumma fic erir.

N
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12 ARITHMETICKAE

Quoin exéplo, ficur in czteris omnibus cir-
culus per circulum, aut circnlus per numeri ni-
hil efficit . Circalus itaque pro inventioneralis
multiplicationis, notabitur ad fequentes notas
augendum.

Numerosia citculum definétes multiplica.
re compendio pollumus,detradis ultimis circu-
lis: Deinde iifdem fado poftpofitis : ut fi multi-
plicentur 7 2 o o per 4 1 o, omiflis circulis illic
duaobus, hicuno multiplicabis 7 2 per 4 5, & fa~

" &o 32 4, poftpones tees circulos, hoc moda,
324000,

Cap. 5. dedivifione.

1. Divifio et numeratio conjuncla,
qua divifor fubducitar 4 dividendo gto-

ties potefl,¢g habetur quotns,

Sicdivifio 12 in 3 eft fubdudtio 3 quater ire-
rata,& habetur 4,pro quoto. Dividendus igitur
numerus, eft tanquam hzrediras dividenda: di-
- vifor eft numerus partivm,velut heredum, qui-
bus ex zquo dividatur,quotus eft pars quota hz-
redis cujufgue,

12.  Numerus minor et pars majoris

ant partes. 4. p. 7.

13, Parsque dividit majorem. 3.dy.
Ut 3 eft pars 1 2,nempe quarta,

14. Par-
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14.  Partesquandono dividit majore.
4.d.7.  Uc 8 nondividittotum12.Nam ctim
{emel fubduxeris , manent 4 . Traque 8 funt duz
quartz duodenarii, Pars illaquota, hzc quanta
vulgo dicitur,
15, Sinumerns in numeri fuerit divifus,
quot® erit pars cognominis divifori.39.p.7
Ut 12 dividicur in 3,8 quotus 4 eft tertia pars
divifi,
6.  Etfinumerns habuerit parté qui-
libet , dividetnr in numernm parti cogno-
minem.40.p.7.

Ut 1 2 habet tertiam partem, & ideo dividi-
turing . Quotas autem ille divifori cognominis
adnotatur ad latus. Sic1 8 divifis in 2, quotus e-
tit 9,hoc modo,

18 (9
2

Ethzcprimain z divifio dicitur dimidiatio,
cnjustamen ars eadem eft qua divifionis in 3 4,
& ({ucmhbct alium numerum . Si divifio tota fi-
mul expediri non poffic, induétione eft utendi,
& quidem dextrorfiim, uc in fubdu&ione. Exé-
plum fit primum de divifore fimplici. Dividan-
tur 7 4 7 6 pet 6. Notabss primim dividendum
& diviforem fic,

7476
'3



14 ARITHMETIC A

E 7 potesfubducere ¢ femel,& manet 1. nos
 tabis igirur 1 pro quoro, & deletis 7 dividen-
do & s divilore, (upet(cribes 1. Prima indudtio

ficeriz,
I

7 476 (1
¢

Secido producesé diviforem in proximum
locum._]am 6 potes fubduccrebisa 14 . & ma-
nent 2. Adnotabis igitur quotum 2z, & deletise
&1 4, fuperfcribes 2 reliquum, Secundaindu-
&io ficent,

12
ta76 (12
. g g

Tertib produces é diviforem in proximumlo.
cum 2 7. unde potes fubducere quater,& manée
3. Adnorabis igitur quotum 4, & deletis 2 7 &
6, fuperfcribes 3. Terdia indudtio fic exir,

‘ I z3
7476 (124
668

Poftremd produces inreliquum locum 3 6,vr-
de pstcs {ubducete (exies,& uihil manet. Adno-
tabis igitur 6 quotum,deletis 3 6 & 6. Tota indu
&io ficerit,

rzz

ban g (1246

F g EE

6 in¢ divifis quotum cffe

Hicinvenis 7 4 7
’ 12346




LIBER IL 15
1 2 4 6 : Exernplum deinde fit de divifore mulsi-
plici, qui per partes fuas equaliter fubducendus
{it 2 fuprapofitis diuidendi notis,quoties nempe
uotus continetur. Et hic fubdudtio vera,de qua
3ixi » plané cernitur, cim {ubducere incipias
dextrorfam fingulas fubducendi notas apté me-
ditando , quam quidqua de parte quota ftatuas,
Dividanturigitur 1 4 4 per 12:Notabis primim
dividendum & divilorem fic,

144

12
Ac videbis 1 ab 1 femel fubduci, & toties2 &
4,% 2 reftabunt : adnotabis igitur 1 pro quoro,
& deletis1 4 & 12, fuperlenbes 2. Induéio pri-
ma fic erir,
a

* x4 (2

Secundd produces diviforem in proximum
Iocum 2 4, ac videbis 22 bis fubdudi pofle:& 2.3
4 toties,neque quicquam reftare. Inductio tota
fic erit,

z
¥ x4 (12
Tz z

z

In primaindectione hujus exempli, fecunda
diviforis nota fapiis fabduci porerir , quam pri-
ma.Sit exemplum ubi prima fpids fubduci pof:
fitquam feciida, & quidem divifor fit majorum
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W&ﬁonc quoti per-diviferem rotum,
gxz idio memoriz tutiis recolligentur , quam

expedirentur (eparatim fingulz.Dividirur § 41,
pet 2 9. Notabis primo dividendum & divifo-
rem fic,
§ 41t
- 29

Acvidebis2 ab 8 luatcr quidem fubduci pof-
fe. Attoties g a 4 fubduci nog pofle , Potes e-
tiam 2 ter {ubducere ab 8 ; feda reliquis 2 4 non
potes toties fubducere 9. MBducesigitur,ur z-
qualitas fubdadtionis in partibus diviforis obfer-
uwernr,2 ab 8 tantiim bis, & 4 reliquis 4 41 toties
fubduces 9,& mancbunt 2 6. Adnotabis igitur 2
pro quoto , & per cum mulriplicaro divifore,re-
colliges in vni, quod ifta mulriplicis fubductio-
nis zquatione comprehendifti, & facies s 8,quz
deleto divifore,fuperferibes dividendo,& abeo
fubduces ,mancbunr 2 6,quz fubducendo 8,8
fuprapofito 8 4. deletis,fupericribétur. Indudtie
prima fic erit,

6
%1 (2
4
2
Secundd produces diviforem in reliquum

dividendilocum. Sic potes 2 fubduceretrede-

cies a fuprapofito dividendo 2 6, Verimabuno
. reli

SN Y




LIBER L 17
reliquo non potes fubducere 9 toties.Nec omni.
no fieri poteft,ut nota diviforis vlla, in ulla divi-
fione plufgui novies hac inductionis via fubdu-
catur: quia major numerus qua g unica nota&
unico loco comprehendinon poteft. Ciim verd
- 2426 novies fubduxeris, 4 reliquis 81 poteris

fubducere 5 toties. Adnotabis igitur 9 pro quo-
10,8 per eum multiplicato divifore, facies 2 6 1,
quz deleto divifore,(ubferibes dividendo,ab co-
que fubduces,deletis infra fupraq; numeris,tum
fubdudis,tum inde facta fubduio cft,nikil re~
ftabit, Totaindudio fic erir,
z g
(29

x
Si contingat diviforem aliquo poft primum
loco majorem efle dividendo,circulus in quoto
adnoterur: fic divifis 6 08 0 o per 3 0 4. quotus
clt 200, & primo tantiim loco divifor fubduci-
tur. (%;‘bd fi in relictis medio fpacio vacuus
locus offendarur , circulus videlicer afcribendus
erit,quod accidet,fi dividas 3 6 4 in 2 ¢,ubi quo-
tus erit 4.fic,

Sa N ¥
W N e R
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13 ARITHMETICEXE
Cap. 6. de numeratione partium.

Si pera&ta tota divifionis indutione aliquid
£ dividendao relinguatar,propofitus numerus nd
eft proprié divifus,fed numerus,qui divifione eft
omnino fubduQus,reliquorii autem eft fua quz~
dam numeratio.

17 Dividendus minor divifori majori
interjectalinea fuperponitur  illeque nu-
wmerus,bicnomen appellatur.

Ut fi 5 diviferisin z,quotuserit 2,& reliquum
unum nominabitur una fecunda , & itanotabi-
tur 5 : item divifis11in 3, quomserit 3, & reli-
quum duztertiz,fic T.atqueira rcliquarum par-

tium numerus crit ipfum reliquum,nomen verd
divifor,

18, Quantum numerus partinm abeit
&nomine, tot unius integyi partes divide-
dodefint ,ut Semel abeo divifor ﬁtbdﬂ—

carnr,

_ Utin #5 defunt . '
10,  Sunumerys fit aqualis nomini sto-
tus esLfi major,plus toto, fiminor, minus,

ey £ 5
20,  Parsantem major eft,cujus nomen
ot
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eft minss,minov,cujus nomen eft majus.
Ut} major quam §,vel ¢, & ficin caeteris.Ef
etiam in particulis & partibus parrium {ia qua-
dam ditin&anotatio , & carum minima nota-
tur,ut partes reliqua nulla interje&alinea. Ergo
tres quartz duacum tertiarum unius feclide, ira

321
notabuntur £ 5 L

2t Partium cognomingmnumeratio,

ectar folos numeros,

Sicigituradde £ ad £, totzerunt 13, A 22
fubducito £,mancbiit £, Sicin4 divifis £4,quo-
tuseft 4, Item in divifis 22, quotuseft 4,unde
intelligis partientem pattem in partita quaterin-
tegré contineris

Maultiplicatio autem multiplicat numeros fi-
mul & nomina, five cadem five diver(a : quia
multiplicand® partes toties addédz funt , quos
partes in multiplicancbus continétur. Sic £ mul-
t]'PllCctnot s factent 24, Sic & multiplicent J, fa«
cient 33, .

Sed aliquandbintegri & partium permifta
numeratio eft, ut integer per partes, velinreger
cum partibus per integrum {olum , vel per inte-

rum cum partibus expediri debeat,
Additio nihil mutatiz & 3 funt23,2& sca
2,funt 4 5,2 7,& 4 3.funt 7 5.

Subdudtio ex integris capitunii protot par-
tibus, quantum eltnomen : ut 4 duobus fubdu-
gito § ¢ 2 fumes 1pro 4,3 £ fubduces 3, tuméz

B j



20 ARITHMETICAE
manebit 1 §,42 tolle2§, manent . Az 4 rolle
15,manent 1.

Mulriplicatio integrum per partes mulipli-
cat,fubjiciendo integro tanquam numero 1 pro
nomine fic 4 per § faciunt §,ideft 2.

Integer vero cum partibus perintegrum f(o-
Iiim,vel cum partibus multiplicari poteft (cpara-
tirm, fic 7 %rpcri_ Jfacit 142, Sic7 ¢ pcr‘zi, fa-
ciunt primb14 4, id eft15: deinde T & ¢, id etk
24,quibus additistotusefb17 &

In divifiene idem fieri poteft, utfidividass 3
in 2 %, fubducere potes 2 2 5 bis:item ab 1 reli-
quo & +,id efta 4, potes fubducere taties .5ed
cjufmodi exempla in multiplicatione & divifio-
neraraerunt , in quibus partes expediri poflune
abfque reductione, de qua poftea, ficuti de reli-
qua partium inventione in nominibus diverfis.

Cap.7.de primis & faltis numeris,

Atque hec numeratio communiscft ,unde
differentia numeri triplex oritur,prima numerus
dicicur primus aut factus.

2. Primus eft numerus individuus ab

alio numero, 11.d.7.

Ut 2,3,5.7. Sienim numeri 2 nullo alio nume-
ro dividi poffun,necideo faéi funt abalio nu-
fmero.,

‘23 Falus eft numerus dividuns ab a-
. lio
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lio numero. 13.d. 7.

Ut 4 dividitur 42,6 43, 84 4. Iraque fadtus
numerus fie muluplicatione veri numeri per ve-
rum aumetum.

24.  Sinumerus fuetit fa GFus,erit divi-

duns ab aliguoprimo. 33.p. 7.
Ut & factus,eft dividuns 2 3 prime.
25.  Sifactus & duobus datis fir divi-
dnus & primo,alter datornm erit dividuns
abeodem. 32.p.7.
Ut 48 factus ab 8 & ¢,cft dividuusa 3,4 quo
& ¢ etiam dividuus eft . Primous & f2&us nume-

rus ejulmodifunt, fed alia ex his partitio copo=
nicur primorum inter fe & fa&oraminter fe.

26, Primi inter [¢ funt numeri ab uni-

tate fola dividui comuni diviforez.d.7.
Ut 2 & 3. Urtum autem numeridati primi

fint inter fe, cognoftitur fubductione & divie
fione. ‘

26 Siduobusnumeris inequalibus da
#is , vicifSim [ubducto [femper minore &
majore quoties porerit,fola unitas reliqua
diviferit antecedentem, dati erunt primi

interfe.1.p.7.

B iij
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Utz & 3funt primiinrer fe: quia ubdudta
minore 2 amajore 3, fola eft unitas, que przce~
denrem dividat.Sic in 8 & 9. Sed in majore nu-
merorum differentia idem fubdutione multis
plici & divifione multd promptits expedictur,
utin 27 & 8, Nam prima divifio 27 in 8, relin-
quet tantim 3 : fecunda divifio 8 in 4 .relinquet
2. Tertia 3in z.,rclinquec unitatem folam, & rem
conficict . §jde tribus aut compluribus quxftio
fie,primi fint inter {e, neene, citm de duobus ex-
ploratum fuerit, conftac hos duos ad quofcung;
alios fore primos , quia corum prater unitaté di-
vifor communis nulluscric.

28 Sinumerus primus non diviferit da~
EII RUIETHI LY LE PYimHS ad esm.31.p.7,
Sic zeft primus ad g.

29.  Si numerns diviferit alterum duo-
rum inter [6 primorum , erit primus ad re-
lignum.25.p.7. ,

- Uté & s tunt primiinter {&, 8 3 dividens ip.
fum 6 cft primus ad reliquum §. Atgueiradat
primiinter {enumeri cognofcuntur fubdudtio-
n¢ & divifione:Inueniuntur autem & procreans

tur additione & mulriplicatione, addirione pri-
# .
mum., )

30.  Siduo dari numeri fuerint primi

inter [e,¢* toens € datis erit privms ad -
;f L1l quc:
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trumque: Etfi torns €datis ﬁ:eri: prinus

ad alteris,dati erunt inter [e primi-zo.p.7.

Uc $ & 9 funt inter feprimi, & totus ex iis
17 et primus ad 8 & primus ad 9: & conted,quia
tots17 cft primus ad 8, vel ad 9:ideb dari8 & 9
funt primi inter fe: Multiplicationis inventio co-
piofior eft.

st Siduo numeri figillatim fuerine pri
mi ad aliquem fallus ab iis erit primus
ad enndem.26.p.7.

Ut 4 & s fune primi figillatimad g , & 20 fa.
&us ab iis cft primus ad 9.

32, Siduo numeri fuerint primi inter
/é, fallus ab alrero evit primus ad veli-
gwm.zy.PJ.

U2 & 3funtprimiinter fe,& 4 fadtus i 2cft
primusad .

33, Siduonumeri ad duos numeros fi-
gillatim fuerint primi , factiab iis erunt
Primi mter f€,28.p.7.

Ue 8 & 9 funt figillatim primiad 7 & 5,nem-

pe8ad7 & :itemoad 7 & 5. Traque72 & 35ab
iis fadti,funt primi inter fe.®

34 Si duo numeri fucrint primi inter
B iiij
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ﬁ,fac‘ﬁ ab iis erunt primiinter fe,¢ fa-—

¢hi & datis per poftremos faclos deinceps
perpetud primi erunt,

Ut in hoc ordine, 1 4 8 1 32

. 3 9 27 81.24'.3' )

35.  Falliinter fe funt numeri dividui

ab aliguo numero comuni divifore.14.d.7

Ut 4 & ¢ fadti funtinter fe,quiaz eftalliscom

munis divifor. Duo autem hic quzruntor, ma-
ximus divifor & minimus divifus,

36, Stduobus numeris datis inequalt-
bus factis inter f¢ ,minor [ubdncatnr-vi-
¢ifSim & majore guoties poterit, primus ve-
liquus dividens antecedentem,evit maxi-
s communis divifor datorum, 2.p.7.
Ut in 4 & 6,fubducatur 4 minor a majore €,
reliquus 2 dwvider anrecedentem 4. Itaquez eft
maximus communis darorum divifor. Sic in 21

&5, fubducto vicillimsa 2r, & sreliquoiig,
tandem relinguetur 3 communis menfura.

37.  Quna via duornm maximus com-
munis divifor inventus et , eadem trinm
o quamlibet multorum invenietur.3p.7.

Nam cum precedentium duorum maximus
: com-
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communis divifor repertus fuerit, ipfius & f&-
quentis numeri divifor fimiliter inquirenduseft,
ut in 8, 6, 4, maximus comunis divifor 8 & s efk
2,tum maximus comunis divifor 2 & 4 eftiterd
2.Ergo 2 eft maximus comunis divifor in 8,6,43
fic'in12,8,6, maximus comunis divifor eft ité 2.
Sicin 6,112, 18,24, maximus communis divi-
for et 6. Hic compendium eft.

38 Si numerus minor diviferit majore,

CFIE MAXImus COmmunts diVifc'Jr um’uﬁ];,

Ut 4 dividitr2, & eft maximus divifor & fui
et12. E do&trina maximi diviforis fequitur per
oppofitumn doétrina divili minimi.

29.  Sinumeras fucrit ﬁzc‘?m ab altero
datorum per alterins diviforem cognomi-
newm maximo communi di V{ﬁ)ﬂ', erit mini
mus divifus ddatis. 36.p.7,

Sic minimus divifusa12 ct8 et 24. Nam fi
diviferis 12 et 8 per 4 maximum diviforem, has
bebis cognominem parteminaltero 3, inaltero

2.Jaw;mulviplica alterné vel 12 per2,vel 8 pery,
habebis 2 4. Exemplum ficeft,

40. St duo numeri diviferine aliqué,mi
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nimus ab illis divifus, dividet eundem,

37.p7-

Ut 6 & 4 dividunt 24 & 12 minimus divifus
a6 & 4,dividit cundem.Exilla generaliinvenié-
di minimi divii propofitione, compendium
duplex oritur,
4v Si numerns fuerit factus & duobus in-
ter fe primis,evit minim® divifus 4 darss,

Sic minimus divifusa 3 & 2 ¢t 6, quia s ma-
ximo communi divifori cognominis in 3 , divi-

~ foreft 3, qui multiplicans 2, facit 6 : contra in 2

divifore cognominis maximo divifori eft 2,qui

multiplicans 3, facir etiam 6. Iraque cim unum
maximus divifor nihil dividat, multiplicatio fo.

12 hic erit,divifio fruftrz adhiberetur,ur hic,

6

2 ¢

g Xa
* . 1 [ P
42, Sinumerns major fuerit divifus &
minore,erit mintmus divifus ab wtroque.
Sicab 8 & 4 minimus divifus cft 8, quia maxi-
mo eoti divifori 4 cognominis diviforin 8eft 2,
qui multiplicans 4,teliquum facit 8:ficidem ma
ximo divifori cogneminis in 8 divifor cft 1 qui
multiplicans 8,facit ctiam 8. Atque hoc com-
pendium fuperiore majus eft, & hic tum divifio,
ram mulriplicatio fiuflra cflcr,ut vides in fubje.

¢to exemplo, '
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8
: =, 8
4) 4; X 2
Ergo hoc duplex compendinm est €
prima propofitione inveniendi minimi di~
wift. Eadem wia minimus & tribus ant
guatuor aus quodz‘éerdiwiﬁ; invenietur,

38.0.7.

Quiarepertus jam minimus divifus confe-
rendus eftcum proximo . Nam factusab altero
pet alterins diviforem mazimo communi divi-
{ori cognominem,elt minimus ab its divifus , fic
minimus ab 8, ¢,4 divifus, eft 2 4.Nam 2 4 cft
minimus divifus ab 8 & 6 : rurfum item mini=
mus divifascftaz2 4 & 4 4,uté fccundo confe-
&ario paret,Sic 23,4,8 minimus divifuseft 2 4,
quia minimus divifusi 3 & 4 eft 12, tum mini~
mus divifus 2 12 & 8,cft 2 4. Sic minimus divie
fusaz,3, 4,5 eft 60. hinc fequitur,

43 Sinumerns fuerit minimus divifas
a nominibus datarum partinm, erit mini-

s qui habeat dataspartes.  41.p.7.

Ut minimus divifos quibabeat$ + 3 eft 12

népe minimus divifus 4 2,3, 4, quique minimus
bitariam, trifarid quadrifariam dividi poffit. Sic
mimimus qui habcar + ;7 £ ¢ft 60, nempe mi-
nimusdivifusa 2, 3, 4, 5,quiq; in has partes mi-

B
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nimus divic‘ii poﬂ] t.

Cap.8,de numetis paribus & imparibus.

" Arque hze de primis & fadtis numeris, fecii-
daabfoluti & fimplicis numeri diftrbutio eft in
pumerom parem & imparem.

4a.  DParestnumerns dividuns ibina-
rio.6.d.7.
Sic 2 ipfe par,quia dividitur 4 feipfo femel,fie
4 cft par,quia dividicur 4 2 bis,
45.  Impar est numerns individuns 4
binario.7.d.7.
Ut 3.itaque.
46, Imparanitate differt a pari,
Sic 5, fic 7, & fimiles {unt impares nameri,
quibus unirate fubduéta,pares erunt 4,6.

Par eft pariter par tantim, pariter impar tan-
thm,pariter par fimul, & patiter impar,

47 Pariterparcft numerus tantiim di-
viduns & pari perparem.8.d.7.

Uk 8 pariter par eft, quem 2 par dividit per 4
parem. N
48, Sinumeri fuerint ab unitate con-
tinné duplicati , quilibet erit pariter par,
32.p.9.

4

1313
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U, 2, 4, 8, 16, 33, 64.-
. - i
49.  Pariterimpar est numerus tantis
dividuus a pari per imparem.9.d.7.
Ut 6,quem 2 par dividie per 3 imparem.
s0. Sinumerus habuerit dimidium im-
parem,erit pariter impar tantiim.33.p.9.
Uts, 10,18, quia horum dimidia pars eft im-
par, nempcs,§, 9.
st.  Pariterpar fimunl & pariter impar,
eft numerus neque ab unitate duplicatus,
neque dimidinm habés imparem.3 4.p.9.
Ur funt 12, 20, 28: quia neque duplicati funt
ab unitate, ut 2, 4, 8, 16, neque dimidium ha-
bent imparem , ¢im dimidii ipforum ¢, 10, 14,
fint etiam pares. Impar eft impar fimpliciter vel
imparitet.
sz Impar fimpliciter , eft numerus di-
viduus tantiim ab unitate per feipfum.
Ut s, s, 7, & quiliber primus,
53  Impariter antem impar eft nume-
rus dividus ab impari perimparé.10.d.7.
Utrs impar dividiturin 3 imparem, fecundum
§ imparem. '
Traque omnis impar impariter,eft factus nu-
merus,
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Cap.9.de numero pesfedto & imperfedto,

Additur ad duas fimplices numeri diftribu-
tiones tertia diftributio in nunmierum perfetum

& imperfectum.
§4. Perfectus numevus , eft numerus

partinm toti aqualinm.22.d.7,

Ut fenarii partes funt1, 2, 3, que additz
funt zquales toti 6. Et hic uniras numerus cft
Nam i pars,eft etiam numerus nameri.

55.  Siénumeris continné duplicatis ab
Hnitate totus fit primus, ¢o° ab eo totidem
continué duplicentur, guot ant¢ fuerant,
wltimus evit perfectus reliqui partes pers

ﬁ’ﬂi.gG.P. 9
Ut hic,
T zf3 6.

Adder & 2,'totus 3 eft primus, & fecundus ab
eo continué duplicarus eft 6 perfectus,cujus om.
nes partes fune, 1, 2, 3, & {olus eft perfectus ina
tra 1o, Secundo,ut hic,

12 417 14 28
Addet, 2, 4, funt 5, & tertius ab eo contie
nué duplicatus 28 eft perfectus,eiufque parteso.
mnes1,2,4, 7, 14, & olus hiceft perfc@usi
30 ad 110, Tertid, ut hic, ‘
1,2, 4, 8, 16.§ 31, 62, 124, 248, 456. -
| Adde
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Adder, 2, 4, 8, totuseft 15 compofitus,pras
tereaturigitur, At 1,2, 4, 8,16 additis,totus eff
31, primus,& quintus ab co duplicatus 4 9 6 per-
fectus, ciufque partes omnes font 1,2, 4, 8,16,
31, 62, 124, 248, 496, folus hic perfectus eft 2
Too ad 1000,& fic deinceps.Iraque uc perfectus
folus neglectis partibus habeatur, hinc faétiieft
ab Fuclide theorema in hanc fententiam ¢

56.  Siénumeris continud duplicatis ab
unitate totus fit primus , ﬁzc"r'm ab eo per
ultimum evit Perfec‘?m.

Sic dcinceps 2 1000 ad 10000 perfedtuseft
8128, rarique admodum funt hi numeri,imo
nonnullis gradibus nulli funr, ut fexto , undeci-
mo,decimoleptimo,& plerifque alifs. Sicigitur
Ecrfc&us cfficitur € pariter paribus & eximpari-

us primis,id eft,ex maxime dividuis & minimé
dividuis.
s7.  Imperfectus numerns, eft numerus
partinm toti inzqualium.

Eftqueredundans aut dimiputus,

§8.  Redundans, eft numerus imperfe-

Fus partisim toto majornm,

Ur1z,cojus partes 1, 2, 3, 4, 6 colle@=z, funt
16 majores toto 12.

59, Diminntus,eft numerus imperfe-
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s partinm toto minorum.
Ut 4,8, & quilibet pariter par,

"ARITHMETIC &

LIBER I,

Cap.1. de primis differenciis
comparationis.

R 1M A pars Arithmeticz adhuc fuic, fecii-
dafequirur.
v. Arithmetica pars fecundaest, gue

interpretatity nUmerorHm comparationes,
compamtionumqw generay propricta-

tes.
2 Comparationumerorum eft babitu-

do quadam ipforum inter fe.
Comparatio cft ratio vel proportio,

3. Ratio ¢ft comparatio guanrimri:.
3.d.5.

Rationis termini duo funt, primus antece-
dens & dux.fecundus confequens & comes ap-
pellatur . Quantitas autem zqualis eft vel inz-
qualis, unde funt axiomata fequentia,

4. Siduo numers fuerine aquales ei-
dem,
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dem erunt aquales inter [,
Utz & 2 funt xquales eidem 2 . Traque funt
xqualcs inter fe.

5. Si numeri aquales 4dd4nmrcegm—
libus tott erunt aquales.v.axio.

Ut 2 & 2 funt zquales numeri, adde utrique
stoticrunty & ¢ @ irem zquales inter fe,

g Si ceqmles fuédmamur ab aeqmz[tl
busreliqui evunt aquales. 3.axio.

Ut 5 & ¢ funtzequales numeri: ab utroque
tolle 3,mancbunt 2 & 2:1tem zquales inter fe.

7. Totus numerus major est ﬁmpar~

te. 9.ax.1.
8. Siaguales addantur inequalibus,

toti erunt inequales. 4.axio.
Ut 4 & 3 funtinzquales numeri , adde uttis
que 2,toti § & € {unt trem inzquales.

9. Siaquales fubducanturab inequa-

libusreliqui erant inequales. s.ax.

Uz ¢ & 5 funt inequales numeri, tolle ab u-
troq; 2 & 2 2quales numeros , reliqui quatuor &
3 erunt item inzquales. Ratio eft arithmetica
vel geometrica,

10. Ratio 4rir/omen'm,eﬂ comparatio
C
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in quantitate , qa nimerns differe nu-

7icro.

Ut ratio arithmetica 2 cum 2 eft wqualitatis,
2 cum 3 eft differentia. 1, 2 cum g eft chfferentia
3. Ideoque bzc ratio differentia dicitar.

Cap.z.dc numetatione rationum,

1 Ratio geometrica ¢St comparatioin
quantitate, qua nimers eft di vifis in s
mernm. :

Hic pracipué ratio dicitur : dum veroratios
nis termini {tribitur, dux fuperné, comes infer~
né notawr fic,

2 31

2 2
12 Datis rationis terminis | gentis di-
vifione datogue genere rationis , termini
mmltiplicatione inveninntur.

Sic datis terminis 1ad 1,2 ad 2, ratio erit 2-
qualitatis , quia xqualis qualem femel dividir,
Datis 4 ad 2, s ad 4 , ratio erit inaqualitatis, illic
dupla, hic fexquialtera, quia comesillic ducem
bis, hic femel dividit,& dimidium fupereft. De-
deris contra genus rationis , nempe exillis qua-
tis (1 (2 (1. Sinumerusfit integer, habebis

ducem,
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ducem, cui 1 pro comite [ubjicics,fin fractus fir,
muliiplicabis integrum per nomen, faltoque nu
merum partium fimul addes ,confticues ducem:
comes autem iple in numero permanet, Ut in po
ftremo cxemploinultiplica per 2,& facto 2 ad-
de 1,confticues 3 pro duee , rationilque rermini
ecunt &,

13.  Rationum communis numeratio eff
tanquam terminorum,ideogue eadem eSt
guee partinm , atque ided fi comites fint
sidem , foli duces [peclantur, excepta mul
tiplicatione,, qua tum duces ,tum comi-
res multiplicar,

Sic & ratione dupla 4 ad 2 addita ad rationé
triplam 6 ad 2, totaratio eft quintupla 10 ad 2.
Sic ratione dupla 4 ad 2 ubduéta i ratione quin
tuplao ad 2 reliquacft ratio tripla 6 ad 2,exem
plaira funt, )

4 6| 10 é
ftem
F A

4 1o
-

3 2 % 2 2

Sicratio dupla 4 ad » multiplicans rationem
triplam 6 ad 2 , faciet rationé fexwuplam 24 ad 4.
Sic ratio tripla’g ad 3 mulriplicata per rationem
quadruplam 8 ad z, faciet rationem duodecu-
plam 72 ad 6, Exempla ita funt. ’

C jj
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4 6§ 24 9 8]7z

2 2 3 216
Divide rationem duodecuplamiz ad 1,inra
tionem triplam 3 ad 1, guotus erit 4, qui fignifi-
cat dividentem ratior€m quater in dividenda
contineri , aut rationem quadruplam 4 ad 1pro
quota ratione inveniri : fic ratio fedecuplazz ad
2 divifa in rationem quadruplam 8 ad 2, relin-
quit quotam rationem quadruplam, Denique
quotus hi¢ ¢t nomen quotz rationis . Exempla
ita funt,
3 12

item

8 1n
item
2 2

4 4

1 1} 1 I
14 Si comites fint diverfi, opus evit re-
ductione,de qua [uo loco.

Ergohzc numeratio communis eft in addi-
tione,fubdudtione,multiplicatione, divifione.

15 Ratioinequalitais veducitur adra
tionem aequa[imris mn[n}?limtione ﬁm

converfe.
3

Ut ratio } multiplicerur per rationem }, fiet
ratio §, queeft ;rqualimris.

Cap. 3. de genenbus rationis.

Rario prima eft aut conjund@a, prima multi-

plex
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plex aut fuperparticularis aut fuperparticas.

16 Multiplex est, quando terminus
major dividitur & minore.s.d.7.

Sic omnis nomerus molriplex eft ad unitaté,
ut 2 duplus,; wiplus, 4 quadruplus, & fic in infi-
nitum . Sunt enim gencris hujus reliquorum-
que fpecies infinitz. Arque hic antecedens eft
multplex,ut duplus,triplus,quadruplus, quintu

lus,fextuplus. Céicquens autem fubmultiplex,
ut (ubdup!us,ﬁ:brripius,Fubquadrupl’,ﬁ:bquin.
tuplus fubfextaplus . Hic etiamunitas nuterus
eft, ficuti fzpe in tota comparationum doétrina,
Species vero fic notarur,

3 4 5 §

I I I I I
dupla, tripla, quadrupla, quintupla, fextupla,
Si fubmultiplex multiplici contra comparetur,

{in oris inequalitatis eric ratio, & fubmultiplex
icetur, & antecedens minor erit,céfequens ma«
Jor,ut in ceeteris deinceps.Nomen fiquidem ra-
tionisin minore qualibet inzqualitate,femper 2
majore termino capitur, addito, {ub: fic igirur
fubmultiplicis fpecics notantur,
1 I 1 I

z 3 4 5
Subdupla,fubtripla,fubquadrupla,fubquintupla
1

[
fubfextupla.
C ij
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Hee prima inzqualitaiis ratio , vera & pro-
pria divifione pescipitur , reliqua autem [pecies
imperfedta divifione cognofciitur, perpetnoque
pats aut partes relinquuntur.
17.  Superparticnlaris eft, qwando ma-
. P ra .
jOI’ leldlf%r\ﬁ’mﬁ'ld HIRoYe , C’ﬂ"’[]dﬂf £
jus [apercfL.
Si altera,fefquialeera dicitur,fi tertia, fe(quiter-
tia,fi quacea,felquiquarta,{i quinta, {exquiquinta,
{i fexra, fexquifexra,ut in fubjedis exéplis patet,

3 4 3 6
2 3 4 )
Sexquialtera,fefquitertisfefquiquarts , fefqui-
quinta, 7
I3
Sefquifexta.

Ac ft majores minoribus dividas , quoti fpe-
cicm rationis & nomen fubtilidis explicabunt,
ur hic vides,

T4 15, I3, T4, I

Si minor majortin hac {pecie comparetur,ra

tio fubfisperparnicularis dicerar : res fic erir,

2 3
3, 4
Subfcfquialtera, Subfefiuitertia,
. 4 )
'
Subféfcluicsluarta, Subfefquiquinta.
&

8 ubféfqliifcxza.
i
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Ubi quoti {unt prioribus fimiles.
18.  Superparriens eft, qmndo mafor
. . . Fd . .
dividitur femel 4 minore , &o* ejus partes
aliguot fuperfunt.
+ Stduz,fuperbipartiens, fi tres,(upertripartiés,
fi quatuor,fuperquadripartiés,fi quinque, fuper-
ﬁuimupartiens, 1fex, fuperfextupartiens , & ad-
unus prarerea nomen pmisé comite, tertias,
quastas, quintas, {extas, feprimas, {1 comes fit 3,
455, 6, 7. Itaque nomen (peciale duplex hice-
rit , alterum & numcro, alierum € nomine par-
tium, ut,

b] 7 2

3 4 5
Superbipart. Supertripart, Superquadripar,

tert. quart. quint,

II 13

] 7
Superquintupart. Superfextupart,

fext. fepr.

Quorum quoti fpeciemindicantes font,

14 14, 1%, 14, _1% . S1 coparetur in hoc tertio
gencre minot majori,(uperbipartiens dicitur, &
conttario modo notatur,ur,

3 4
§ 7
Subfupetbipart, Sublupercripart.

tert. quart.

C iiij
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I3 6
9 1
Subfuperquadripart,  Subperquintupart.
quint, fext.

7

13
Subfuperfeptupare.
(eptimas,
Conjun&a ratio eft multiplex fuperparticula-
ris;aut multiplex fuperpartiens,

19 Multiplex fupevparticnlaris eft,qua-

do major ﬁepiés dwviditur & minove, ¢ e-
Jus pars fupereft.
U,
5 )

2 3
Dupla fefquiatera. Duplafefquitertia,
9

4
Duplafefquiquarta. _
Et fic deinceps, ut,11 ad 5,duplafefquiquin-
ta, 13 ad 6, dupla fefquifexta,quarum quoti funt,
24, 25 24 29, 2%
Sic tripla fuperparticularis.
7 1o 13 1§ 13 23 2%
@ 3 4 5 6 7 8
Rationum quotifunt.
1 1 1 I 1 11 X
3D 3D 39035 36 39 3
At
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At fi contra minor majori comparetar {tub)
umque {peciali nomini prxponcndum utratio

eﬁ fubdupla,fubfefquialcera, ratio } eft fubdu-
pla,fubfc[qu‘tertla,&c

20. MV[!’!P[E’X iz Perpamemqﬂqm«

do major [pins dividitur aminoie,gs e-

Jjus partes ﬁtpe#ﬁnt
Uz,

3 12
3 5
Duplafuperbipart. Duplafupebipar,
teet. quint,
16 10

7 9
Duplafuperbiparr, Duplafuperbiparr.

fept. non.
24
11
Duplafisperbipart.
undec.

Quoti rationum.

1 x
14 z:-, 25, 25

ks
51 273

Cap. 4.de primis diffceentiis
propottionis,

Ratio adhuc fuit,fequitur proportio.
21 Portioeftfimilitndo rationum-
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Ejufque perinde valet inverfio & aleernatio,

22, Propertionis inveifio, eft afSum-

pio confequentis, velut antecedentis ad

antecedentem velnt con equetem 13.d.5.

e fi dixeris, utfunt2ad 4, fcz2ds: Erno,
inquam,ut ; ad 6, ficzad 4 : item utéadg,fﬁz‘.
ad 2. Demquc ut 4 ad 2.{ic 6 ad 3,id avdemary cit
Euclidi,

23.  Proportionis alternatio eff afﬁmb
ptio antecedentis ad antecedentem, & co-

fequentis ad confequentem.ir.gr12.d.s,
Ur fidixeris,ut 5 ad 10, fic 4 ad 8: ergo,in-

quam,ut § ad 4,fic1o ad 8.1d wanrag cft Euchdl.

Proportioclt difjunéta vel continua.

24 Proportio difjuncla, eft proporrio

terminoram dzﬁanﬁowm.

Utsad 12, fic7ad 14, hic termini quatior
fune diverfi,

25.  Proportio continna,eft pioportio e-
jufdem termini fecundi ¢ tertii.

Utz2ad 4, fic 4 ad 8: hic dux rationes uno
termine continuantur.

Cap.5.de proportione arithmetica difjun&a.

Proportio eft arithmetica aut geometrica,
Propot-

ey 3
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26.  Proportioarithmetica,eft fimilien-

dodifferentiarum.

. Utin8, 6, 12,10 , utrobique enimeft 2, pro
differentia ctiam inverfo modo :ut enim 10 ad
12,fic 6 ad 8,velut 12 ad10,fic 8 ad 6: una enim
differentia z eft . Item alternomodo,ut 8ads,
ficrzad 1o, Ergout8adiz, fic6 ad ro. Propor-
tionis arithmerice inventio varia eft, primaeft
additionis,

27, Siquatnornumerifint arithmeti-
cé propomonales, extremus fimul wterque

erit aqualis medio fimaul urrique,
Utin 2,3, 4,5 utrobique enim ¢t 7, Sicin

12, 10, 6, 4:utrobiquecnim cft 16, Sccundaeft
mulkiplicationis.

28, Si [int quatuor numeri arithmeti-
cé proportionaes, fczc(fw amedsis ﬁtpem-

. . 7/ ,
bit fallum ab extremis, facto a differen-
tiamaximi amedio , per differentiam e-

- e S LI
jafdem medii aminimo.

Ut in12, 10, 8, €, factus ab extremis eft 72,
quem 8o fadtus a medijo, fuperat 8, fato 4 2,dif-
ferentia primi fupramedium,per 4 differentiam
einfdem medii 2 minimo. Sicin iz, 10, 4, 2, fam
Gus ab extremis eft 24, quem 4 0, faltusd me-
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dits fuperat 16 , facto 2 2 differentia primia me-
dio, per 8 differétiam ciufdem medii 2 minimo,
Termini tamen re&é conftituédi , uc medii finc
medii quantitate. Nequehicdicesutizad 8,fic
16ada,led ve$ad 12,4ic 1z ad 16,

Cap.¢. deproportione arithmetica con-
tinua,ejufque progreffione.
E difjundta proportione Arithmetica , affe-
&tio continué deducitur.

28, i ﬁnt tres numert avithmetice pro-
Portionalef,mediw erit dimidius extremi

fimulutrinfque.

Ut in 3,5, 7. Mam 3 & 7 funt 10,quorum di-
midius eft §.Hinc patet inventio mediiarithme-
tici,

30, Sifint tres numeri arithmetice pro-
portionales, factus a medio, fuperabit fa-
um ab extremis fuclo 4 differentiis.

Utin3,é, 9, fatusab extremis eft 27, quem
36 factus a medio , fuperat 9 fatto a differertiis
3 & 3. - .

3. Proportionis avithmetice continuz
termini quantumlibet continuai pofJunt,

" - . Vd T .
¢ progrefSio arvithmetica uilgd dicitur,

Inca qua:ri{olcr terminorum differentia,nu-
merus,
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merus,primus,ultimus & fumma, que datis trie
businveniuntur,

3. Siprimus fuerit fibduclus abul-
timo , veliquufque divifus in numerii ter-
pinorum unitate nminitum , guotus ent

differentia.

Ut progreflionis quingue terminos habentis
funto primus & ultimus terminus 2 & 1o,nume
rus autem terminorum §,tolle igicur 2 primum
10 ultimo, teftant 8,quibus in quatuor numerem
terminorum unitate minutum divifis, quotus e~
rit 2 pro ditferentia, per quam 42 primo termi-
no invenies reliquos terminos 4, 6, 8, ufque ad
10 ultimum,totaque progreflio erit 2, 4, 6, 8,10,
33.  Siprimus fuerit fubductus abulti-
timoyrelquufque divifus indifferentiam,
quotus unitare anclus, erit numerys tey-

minoyuni.

Urin eodem exemplo,tolle 2 A10,manent 8,
quibus divifisin 2 differentiam,quotus eft 4,cui
adder,habes § numerum terminorum.

34.  Siunitas fuerit fubducta & nume-
0 terminorum, fdﬂuﬁue i relz'quo per
differériam fubdnltus ab wltimo,reliquus

erit Primw.
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Utin eodem exemplo, tolle1 25 numeto ter-
minorum , & 4 teliquum mukiplica per 2 diffe-
rentiam, & factum 8 tollea 1o ultimo,reliquus 2
cft primus, _
35, Simnitasfuerit ubducta annmero

terminorum , factufque i religuo Perdzfl
fercnti&’ additys Primo?roms erit ultimus.

Utin progreflione,2, 4, 6, 8.10, numeruster-
minorum elt 5, 4 quo tallatur 1, & per 4 numerd
terminorum unitate minutum, multiplica per 2
differentiam,& 8 falto adde 2 primum terminii,
totus erit 1o ultimus terminus progreflionis,

36.  Sinumerus fuerit factus ex adds-
tis extremis per dimidium numeri ter-
. / .
nmnorum , "Uf’[d RUIEYO Lernmuinorum P(-’f
dimidinm additornm extremorum , evit
umma progrefSionis.

Utin 2, 4, 6,8,10, 12, extremis additis 2 &
11 ,totus 14 per 3 dimidium mulriplicatus, facit
42 fummam quzfitam, Fac numerum termino-
rumimparem,utin z, 4, 6,8, 1o, cxtremis addi.

tis totus cft 12,cujus dimidius 6 per § numerum
terminorum multiplicatus, facit 30 fummant.

Cap.7.de proportione geometrica,deque
invéuone proportionalium & inzqualid.

Ad-
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A dhuc proporrio arithmerica fuit,geometrica
{equitut.

37.  Proporsio geometvica et fimi-
Litndo rationum. 4.d .

Hic propri¢ proportio dicitur,
8. P roportiomzles funt, qui habent e-
andem rationem.7.d.s.

Veluti 9 ad 3,ficucinzad 4, ratio utrobiclluc
et wipla,ideoque 9,3, 12, 4, [unt proportionales.

39. St numeri fuerint aquales , erant
proportionales ad cundem, ¢ idem erit
propoitionalis ad #quales.7.p.5.
40. Lt finumeri fuerint proportiona-
les ad eundem,erunt equales, ¢ ad quos
idem fuerit proportionalis,goe illi erunt -
quales.o.p.5.

Ut 2 & 2 funt proportionales ad 3 : ut enim
2ad3,fic 2 ad;. itemque; ad 2, & z eft propor-
tionalis: utenim ad 2,fic3 ad 2,contraque 2 &

2 clum (int proportionales ad 3, funt zquales, Ité
2 & 2 zquales,ad quos ; eft proportionalis.

4. Siduonumeri fuerint inaquales,
majorbaéeéit ad enndemma joremratio-

nem, qm’nm minor , ¢ idem ad minorem
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habebit majorem rationem qﬂém ad g

jorem.8.p.s.

42, Etfiduonumeri babuerine ad eif-
dem rationem inequalems , qui habuerie
majorem,erit major , ad qué antem idem
habucrit majovem rationem, evit minor.

20.p.5.

Ut; & 4 (unt inzquales, & 4 ad 2 majorem
rationem haber,nempe duplam,quam 3 ad eun-
dem,nempe fe(quialteram sitem 2 ad 3 majorem
habet rationem,nempe fefquialieram, quam ad
4 fubduplam . Conuer{m patet in codem ex-
emplo, '

Cap. 8. de inventione proportionalium per
multiplicationem, deq; reduione pat-
tium ad cognomines & pro-
portionales.

43-  Minores equé majoribus funt

proportionales. 15. p.s.

Ut 2ad 4,0ic;ad 6. Antecedentes enim di=
midii funt confequentinm : datis autem minori-
bus, majores propottionales inveniuntur multi-
plicatione.

44.  Sinumerus numeros multz'lblicet,
facti
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fac?i erunt Propartiamz/e; multz;blz'mnti-

éM.IS.P.y'.

Ut 2 mulriplicers & 4 , falki erunt 6 & 8 pro-
portionales multiplicatis 3 & 4. Irem 3 & 4 mul
tiplicent 2, fadindem 6 & 8 erunc indem pro-
gortiomlcs multiplicantibus , 3 & 4, quiautro-

ique 2qué majores {unt minoribus,

Reductio partium ad cognomines & propor-
tionales ¢ proximo multiplicationis theoremate
deducitur, atq; ot proportionales ipfi addantur,
fubducantur,dividantur neceflaria. Proportio-
nales enim partes funt exdem quitumliber er-

sy r o3 4
minis diffimales,ue 4, 3, &

46, DPartinmreductio ad cognomines
¢ proportionales partes, est multiplica-
tio nominis ¢g* numevi per alteri nomen.

Utin, ., muldiplica 2 & 3 perg,item 3 &
4 per 3,facics cognomines & proportionales par
tes t%, +’r proportionales quidem,quia nume-
rusidem duos multiplicavic : cognomines verd
& zqualium nominum, quia funt € duobus nu-
meris inter fe muluphcans,

47. Nominareduione eadem facta,

ad divifonem nibil attinent.

Nam clim reduxeris partes %, 4 ad 1%, 52,
dicere <% totics € 2 fubduci nihilo plus cft
quam dicere 8 toties a 9. ltaque nomimum inter

D



50 ARITHMETICA

fe multiplicatio hic in divifione omittitur. At ft
feries reducendard partium Jongior fuerit,binz
reducéde funt,utin 2 £ %, prima reductione
atque hme additione facia habebis {1: deinde

cum £ redudtz fone £5, 4%,

. . . 14
48.Eadem viaveductionis,cognofcetnr ¢
binis partibus utie fint majoves,

Ut £ funt majores quam %, quia factaredu
&ienehabebis 32 pro £ : Ac habebis tantliim 35
pro 4.

49.  Eademwiaterminivationum fra-
i ad integros proportionales redeunt, fi
mumeri multipliceeur pernomen unarum

partinm.
. Sic %, % multiplicarz pcr4:rcdc‘unt_ ad £,
25, 1d eft ad 2 & 2 integros,, & ¢idem rationen
habentes quam habent £ ad 2. Si majores ces-
minos proportionales requiras,multiplica rurfus
£ & L% pernomen g,facics 22 & 3, id eft, 8
& 8,vel multiplica per ¢, facies 42 72, jd eft 12
& 12integros proportionales datis fractis 2 £,
Idem eric, i cum integris fradti mifceantur,
utfi pro3 + & 4+ quxrantur integri propor-
tionales,multiplicabis 3 £ per 2, facies 7 : deinde
multiplicabis 4 ; per idem nomen , facies 83,
neque dum habes ambos integros , fed alterum
tantumEadem itaque via quararar alter: igitur

per

]
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per reliquum nomen 3, multiplica 8%, facies 2.4
& £, unde colliges 26,tandemque habebis 21 8¢
a6 integros proportdonaless ¢ 4 7.

Cap. 9. deinventione proportionaliurn per
divifioncm,deque reductione ad
minimos,

R - .

Datis verd majoribus numeris,minores if-
venidtur regula divifionis percontrariam € le-
ge multiplicationis dedu&a.

so.  Sinumerus diviferit numeros,quio-

ti exunt proportionales divifis.

Uk 2 dividar 8 & ¢,quoti 4 &3,crunt propor
tionales divifis 8 & 6: At 4 & 3 dividant 24,qud-
ti 6 & 8,crunt proportionales divifis,fed contra~
tio gentere inequalitatis. Non enim ut 4 2d 3,fic
sad 8,illicenim elbtatio fefquitertia, hic {efqui-
altera,ltd ut 4 2d 3,0c 8 ad 6, proportionales fi
unt divifione non folm minores divifis,fed mi-
nimi propostionaliunt.

St Si numeri fuerint minimi propor-
tionalium, erunt primi inter [€.23.p.7.
s2.  Etfi fuerint primi inter fe , ernne
minimi Proporriom[zﬂm.:.:;f;.

Ut & 2 {unc primi & minimi fefquialtero-
rum, & quia funt minimi proporrionalinm, ic-

D jj
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circd funt primi. ‘

§3-  Simaximus communis divifor di-
viferit datos , quoti crunt minimi propor-

tionales datis. 35.p.7.
iz hic,
8 1z
4)

2 3
4 maximns divifor ciim diviferit 8 & 12, quotiz
& 3 exlic proportionales minimi , unde etiam fe-
quitur,

§4.  Siduonumerifuerint minimi pro-
portionaliwm divident [ibi proportiona-
les wequaliter , majormajorem , ¢ minor

PHROYEMLLLD.7. .

Ut paterin eodem exemplo:3 dividit ipfum
12 quater, & 2 dividit ipfum 8 toties, Haber au-
tem ifta ad minimos reduétio ufum tam necefla-
rium,quim cft facile parcs numeros pra magnis
numerare. Iraque providendum fempercft, ut
primi numeri & minimi perpetud proponantur,
aut {i compofiti dati {int, protintts reducantur
ad minimos per maximum communem divifo-
rem . Serviet ctiam fuperiori proportionalium
reduioni reductio ad minimes terminos , ut
pofteareductorum terminorfi alia reduétio pro-
lixior evitetur. Sed reductio ifta per fpecies nu~
merationis cft etia quzdam fpecialis
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ss.  Inadditione ¢ fubductione miniz
mus anomintbus divifas estaffumendus
pro commisni nomine & numeri muleipli-

candi alterné per partes cognomines.
Ut hic vides,
6 4
2 4 b : 4 habes £ 4
B subi pro?, & 3 habes 5, & 3.
Xz ’

9
56  Inmultiplicatione numerus & no-

men alterius reducuntur.

Quiafunt multiplicatores, idemque eft mul-
tiplicare 5 per £, & | per §. Iraque tanquam ¢
rediges ad 3, & pro | §, facies §,

57.  Si numerus nomini alterno fuerit”

;equalia‘,rdiqum NUMCTHS reliquo nomini

ﬁpe;poﬁtm multiplicationem 4!7ﬁ[ vit,
Urin }, 4 omiflis3 & 3,habes 4, ideft, 1.
Quin filonga hic fertes fuerit, 2qualibus omni-
bus omiflis, reliquus numerns cum rcliquo no-
mine muluplicationem ablolver,ut hic,
.El.i."_*.’_licﬂ:i_
§y g3 -:.1 &7 §1 33 3> 1.:
s8.  Indivifione numeri inter fe,velno-
minainter [¢,vel utraque [cparatim re-
b

1j

¥ Qa4
/n@%nf-hvuc
I e g & 8 momih

u‘ﬁ”f"'.‘
@
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dncuntur.

- Utfi# dividanturper %, pro 2 & 4, flumesy
& 2,& quota parsenit ¢, vel 14 Item fi dividas
£ per 4, fumes 2 & 3pro 9 & ¢, & facies H,vel
17, Item fi ;& per £, fumes & 2 pro 4, & 8 pra
g & 27,1 & 3,8 quota parserit %

Cap.1o.de regula aurea proportionis dif-
junétz,& inde quarti proportio-
_ nalis inventione.

Pro.poﬁio eft prima aut conjuncta.
§9.  Proportio prima, eft proportio dif-
jrmé?d LARLHNL, UL CONLIRUA tantiin,
60.  Proportio dzﬁunc% est, qucszq
quavatio eft primi termini ad fecundum,

eadem eft tertii ad quartum,

Ad proportionem difjunétam primaeritin-
ventio quarti proportionalis per multiplicario-
nem fimul & divifionem, que inventio propter
fingularemvexcellentiam vulga aurea regulz no
minacur,

61, Si quatsor numeri fint proportio-
nales , factus ab extvemis erimgua[ix it
o dmediss g0 fi factus ab extremis fir
agmﬁ.r fac‘?a 4 medéis,qimmor nuimer: -

runt
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runt proportionales-19.p.7,

Utin 4, 2,6,3, faltustz ab excremis 4 & 3,eft
aqualis 12 fatto amediis 2 & 6. Ideoque cuam

pumeri quatuor Poﬁd funt proportionales.Hmc
fcquitur.

62.  Sidatis tribus numeris primus di-
viferit faltum i fecando ¢or tevrio, gio-
tus erit quartus proportionalisag.p.o,
Utin 2, 4, 6, quartus propottionals eft1z.
63 Inhujus vegule quaftionibus pree-
cipuc [pectandus ¢t ordo terminorum.

Utnempe primus primo loco fit, & ceereri
fuo. Ttague fi confulils, ut foler, quatatur, redis
gantur tamen in otdinem termini : Ur,quot ha-
rz funtin ¢ diebus,ciming fint 721 Hic quettio
eft tertii termini,qualtionifque proportio fic ex-
pedictur 3, 72, 6, 144
64.  Si confundanturves heterogenca,

reducende funt piiss adidemgenus.

Ut fi quzratur, hebdomada horas habet168,
dies 4 quoc horas habent 2 Pro hebdomada po
pantur 7 dies,& tum dic,7 dies dant horas 168,
4 dies, quot horas dabunt 2 reperics 96,

65. Sitcrmini yationis comprehendan-
tur dato nomine rationis , anté [unt ¢x-
plicandi,

D iij
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Ut ad quem numerum 12 ¢ft quincuplus:Po-
ne pro primo & fecundo termine terminos mi-
nimos qua itz rationis § & 1, & dicito,utsadr,
ficiz a?l 2%. Atque hocmodo cuilibet termina
terminas rationalis, qua voles rationis fpecic re~
perietur . Sicenim idem 12 fefquiquartas ericad
9+ fuperbipartiens tertias, ad 7+ duplus fefqui-
quartus,ad 54, id eft, 3, duplus{upentripartiens
quintas ad 4 7% Exempla funt cum fpecie ra-
tionum terminos includente:: fic, g

5v 5 L, 13, 2';‘

I
L) 3

I'Z: 5» 4 12, 5t
t . H

I3 5 s Iz, 7T

2% Iz +yidelt X
O PR s § 7 a1 i
3

25y 13 5 12, 475

66.  Si quid antecefJerit quaflionem,

ame/explimndﬂm eff. .
Centum libras emi 1o aureis,vendidi 12,qui-
tum lucti fuifler ex aureisio0o @ Primo videbislu
crum 1o aurcorum clfe anreos 2. Tum igitur per
auream regufam dicito: 1o dant 2, ergo oo da
bunt 20. Item f{ilibra 3 anteis empta, vendere-
tur tantum 2,quanta eflct jadtura exaureistoo?
Hic ciim videris ja@turam in; effe 1, tum dices
3 perduntr: ergo 100 perdunt 333, Sic fepe
mulrarum rerum additio faciendz, prinfguam
propottio concludatur: or, pipetis pondo 1000
in Lufitania empta funt numinis 10000, proqﬁjc
is
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his ve@igal penfitatd nummis 1000, naulum pet
Rhotomagum ufgue fuerit 300. 1bi deinde ve-
&igal soo, vectura 200 acceflerit mmiftrorum
impen{2 2000, visin ﬁngulas libras lucrari 4.1d
eft, pro tota fumma 4000? Adde illa omnia,
famma etit18000. Tam dicito,1000 pondo dant
impenfas 18000 : ergo 1 dac 18,

Putearius quidam puteum brachiorum 34
redemit eftodiendam bibris 60 cum vidta gemi-
narum operarum, Effollis autem brachiis 20, 2-
grotare ceepir,patremquc familias mercedé de-
bitam rogavit, quanta igitar ea eft? Hic victus
nihil variar, fed anithmetice Progrcﬂ]nnis ufus
hic eft anté proportionis geomctricz conclufio-
nem. Nam fecunduwin brachium laborem primi
continer & tertium utrinfque, & ficdeinceps a-
rithmetica gradatione labor crefcir, Traque fum-
ma intcgrx progreflionis brachiorumeft 595, At
fumma progreflionis 34,20 brachiori eft 210.
Jam ad proportionem conclude,ut 595 ad o, fic
210 ad2r 5%, vel 55,

Cap.r1.dereductione quadrupliciexin-

vengione quarti proportionalis.

Ex aurez regule confeftario quadruplex res
dudtio orirur partium ad datum nomé, integroe
tum ad partes, partium ad integros, particula.
fum ad partes.
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67. Redudtio partium ad datum no-
men , eStmultiplicario veducendi numeri
per datum nomen,¢a facti divifio perre-
ducendum nomen,

Atque hic integra proportio eftrut fi qua-
ratur - quot funt 55? Hic enim terminos tres
habes 4, 3, 12 , unde quarto proportionali invé~
to,refpondebis 2 ellc 4. Idem verd elt dicere,
2 redoétx ad 55, funt £, item quarere, quot
funt 7y in4? Relique redudtiones compédium
proportionis habent. Inhis cnim proporrionis

terminis aliquis deeft . Itaque multiplicario vel
divifio omittitur,

63.  Reducliointegrorum ad partes.eft
multiplicatio integrorum per nomen par-
tium unins integri,

Ut i reducere velisrz figna ad gradus,fcis gra
dum effe tricefimam partem figns,multiplicabis
igitur12 per 30,& facies 36 o Mulriplicatio hic
tantum eft,quia primus terminus eft ,quo nihil
dividitur. Queftio autem ficellet é fuis termie
nis:1 fignum continet 30 gradus,12 figna,guot
gradus continent i toraque proportio ficeffer 1,
30,412,360,

69.  Reduitio partinims ad integros, et
divifio partinm Per{pfamm nomen-
' e
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Ut 360 gradus,quot valent figna? Scis gra-
dum effe 52 figni. Iraquedivides 360 perjo, &
habebis1 2. Quaftio etiam {ic effet: 30 gradus
valent 1 fignum, 3 € c quot valent? tumque pro-
portia concluderetur: 3o gradus valent 1 fignii,
ergo 360 gradus valent 12 figna. Atque hic quia
fecundus terminus eft 1,quo nihil mulriplicatur,
divifia tantdm eft neceffaria. Proportio tota fic
eft3 0,1, 360,12 Hacigiturutraque reductio-
ne,via patet teducédi aurcos ad affes,affes adun
cias:contraque uncias ad alles, 8 affes ad aureos,
& monctz cujufcunque genusin parees frangé-
di,partelque ad totum reducendi,

no.  Reduttio particularum ad partes,
et multiplicatio numerornm inter 6, o
nomingm inter fe.

Sic % ; redeunt ad -£,id eft 1, & divifio
hic,utin reduchone integrorum ad partes ne in
gitur,quiatelt primus terminus proportionis, &
spportio hic duplex eft , alterain numeris, altera
in nominibus. Tota proportio ficelt, 14} 5%
utenimrad 3, ficz ads, itemutzad 4,fc 3 ad
12 . Conflitutis autem proporrionalibus , con-
ftat factum ab extremis zqualem effe facto 3 me-
dlis, arquc ob eandem proportionis cauffam vi-
deri poflit multiplicario partium & rationiino-
men & comitem fimul cum nomine & duce cd-
plecti: 8i feries langior fuerit , bina parres fune
expediendz,utin & § 1, primé facics 1§,id cf

13
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L. Deinde ex + } facies. Idem autem fuerit di

cere,> 1 1,& 3} 1,veld | [ quiaidem
numeri inter {& multiplican creant eofdem , 8¢
pet hanc particularem reductionem, cognofcis
quid fint particulx, ciim vides quales fint partes
totius . Eodem compendio partes integrorum
cognofcentur, ut 7 trigintaquinque aureorym

funt 2% ,id eft 10 aurei, tanquam quarerctur
7

P
7 o
Cap. 1 2. de vatiis queltionibus
P QU
propottionis.

Inftruétis & paratis fraGtorum numerorum
praceptis,proportionis ufus mulio expeditior ¢
sit,qualem compluribus & clarioribus cxemplis
lubetilluftrare. '

Perfolveris 2ris alieni +: deinde }, & reftét
To aurei,quantum erat torum xs aliecnum Yaddi-
tx partes funt 7 : reliquum igitureft +£, unde
quzftionis proportio concludirur,

* § valent 10 aurcos tergo 12 valent 24.

Tutris § interra latet, £ demergirur fub a-
fjua, reliqua pars 6 o cubitis fupra aquam emi-
net, quot igitur cubiti in terra? quotinaqua?
Partes addice funt %, reliquum igitur 15 val
60 :unde concludes, g

4 48

s valent 6o: Ergo { : '
37 38 - -
. : TFalis
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Talis eft queftio duplex gracorum epigri-
matum de ftarua Palladis.
Pallas ego fum mallcata,fed aurnm
Juvenum cft,donum potrarum.
Dimidii guidé auri Charifias,oétavam auté
Tefpis,& decimam partem pofuic Salon.
Scd vicefimi Themifon,reliquaverd talenta
Novem, & ars,donum Ariftodici.
Adde partes,habebis 4 1. Iraque reliqua g ad c8.
plendum toturn , valent g propofita. Hic acci-
dit eundem cflc numerum propofitum & reli-
quum,utaliud querendum non fit. In proximo
tesalia efk.
Augeam interrogavitmagna virtus Alchide
Malditudinem armentorum quarens, ipfe
vero refpondit : .
Circaquidem Alphei fluvium, amice, dimi-
diem quidem horum,
Pars autem o&tava, collem Saturni circd-

pafcuntur,
Duodecima autem feceflic Taraxippi ad
montems: \

Circa vero Elidé divini,vicefima pafcditur.
Veriimin Archadia tricefimam reliqui,
Reliquos autem videto greges , hic quin-
uaginta.

Addite parres funt 2% .Traque reliqua 25 ad ex-
plendum totum valent go:Ergo1zo valent 240,
Paulo diffimilitet folvitur graci item epigram-
matis illa quxftio fratrum Zethi & Amphionis
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matrifque Antiopes.
Ambo quidem nos vigintimnas trahimus

Zethufg; & germanus:at (i de theo fompferid

Tertiam & quartam Amphionis.

Sex omnia inveni€s, matris invenies podus.
Primium fimulutrivlg; quafiri numeri,id eft 20,
cape 5, quanempe fit nnius 8 alrerivs quafitl
Lcommunis eaerit §: 6 autem mattis numerus
continet hanc communem 5, & preterea uniy
id eft ++ primiqualiti numeri,ut perfpicies tol-
lendo % de J,undc proportio de primo numeto
quzfito concluderur,

<+ valetr: ergo 11, id efttotus , valet 12,

Hic numerus Zethi,quo de 20 fublato , ma-
het 8,numerus Amphionis. Nam ; de 12, item
% de8, funt 4 &2, & (imuluterque 6 numerus
Antiopes. Idem verd concludi poteft,fumendo
primum  ejufdem totius 20, id eft 68& L:6e-
nim fuperatur ab eo 3,id eft 3 (ecundiquefici,
cujus  quatitur,unde concludetur.

++ valet 3 ergo rvalet 24 ideft 8.
Hic numetus et Amphionis, quo de 20 fublato,
reftat 12 numerus Zechi.

Emifti dolium vini aureis 8,lucrari vis duos,
quanti pintam vendes ? Dolium conrinet pintas
288, aurei octo denariolos 4 8 o o,tum propot-
tionem concludito. ‘ .

288 pin&z valent 4800 denatiolos,ergo

Tpintavalet 16545, ideft +.

Commuta 3 aureos in alles,quales 1 aureus vl‘a-'
' et
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let 50,item in femiffes,quadrantes,equali ﬁngu-
lorum generum numero , quot afles, quot (e«
mifles , quot quadrantes dabis? commuta 3 au-
reos in afles so:deinde afles in minimam propo-
ficarum monetam,utin quadrites, habebis oo,
quales aflis valer 4, (emiflis 2,quadrans 1. Hi va-
lotes 4, 2, 1, additi funt 7,unde proportio con
cludetur.

7 continent femel fingula quafica genera,er-

go soo continét oftogies quinquagicscd 5.

Eme 4 aureis zquali numero [ibras piperis,
Zingiberis,amygdalarum,faccari,quot & fingu-
lis generibus libras habebis ? Sume pretid unius
librz in fingulis generibus,ut libra piperis 16 af
fibus venear,Zingiberis 18,amygdalard 2,facca-
ti 4.preciis his addids, totus el 40, td lume pro
4 aureis 184 allts, & proportionem conclude.

4o afles dant rlibram fingulord generum , er«

go 184 affes dant 4 libras & £ unius libra.
Hic (i muldiplices libris fingulorli generum in-
ventum pretium, reftitues 184 afles . In fequenti-
bus proportio alia quafiram antecedir.

Curfor Lutetia Lugdunum § dicbus perve-
nit,curfor alius velocior, Lugduno Lutetiam i~
dem iter triduo conficit , quando & ubi inter (&
occutrent ? Przpone proportiones antecedétes.

Primus g diebus torum iter conficic:

Ergo 1 dicconficit ¢ itineris.

Secundus; diebusconficit iter ;

Ergo t die conficit § itincris. Ha partes
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additz fune;% itineris, unde tora proportio con
cluditur, |
+% itineris conficiuntur 1 dic,ergo totum iter
conficitur £1 diei,id eft 1 die,& fcquentis Z.hoc
tenipus cft concurfus, jam dicito,
Primus s dicbus conficit rotum 2 ergo * dici
conficiet ;£ itineris,id eft {.

Secundus conficir3 dicbus torum : Ergo XS
conficit -+, id eft, § . Locusigitur concurius ¢-
ritad  itincris a primo confedti, & ad £ afeci-
do confedi,

Curfores 2 Lutetia Romam contendunt,fcd
primus zo muliia palluam quotidic conficir, f2-
candus 3 3, primus 6 dicbus precellerit, quando
fecundus aflequetur ? Iimprimis collige per mul-
tiplicationcm jam confeltum iter, habebis 120
millia, tum fitme 13 exuperantiam feciidi,& dic.
Sccundus cdficit 13 milliauno die fapra primi,
idem 120 millia, quot diebus fupra enndem con
ficiet ? quatio fic cft,

I3 I, 120, G

Potator quidam folus exhaurit cadum vini 20
diebus : at ctm una potat uxor,14 diebus exhau-
rit : quotigitur dicbus uxor (ola cadum exhau
rier? Maritus 20 dicbus exhaurit toram,ergo 14
dicbus exhaurit 12 vel 1% Iraque uxor 14 die=
bus potatreliquii,id eft,5%. Jam dicito, uxor ex-
hauricr 4 dicbus +2. Ergot5id cft corii : exhau-
rit 46 diebus & % unius diei.

E 4 architeéiis adificivm totum abfolverer

omunes
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primus annor, fecundus 2,ternus 3,quartus 4.51
omaes imul adhibeantur , quanto tempore ab-
folvenr:Secundus 2 anms ablolvit torfi opus. er-
gotanno abfolver operis, tertius 5 , quattus & o
Adde jam fingulori opus 1§, 7,7 , habebis 11,
unde concludes : Quatuor architeéti ablolvant

2L edificiizanno ergoiidem ablplvent 3 vel wo
tum ;2 unis anni,id ¢t § menfibus,& | > unius
menfis.

E duobus architeis primus ablolverer ;0
dicbus,fecundus 4o, tertio auté addiro 15 dicbus
abfolvunt , quot dicbus tertius folus effeciffer 2
Primusso dicbus abfolverec rotum:ergo 15 die-
bus abfolvet £ adificiiid eft L,fecundus (£ ,1d
et 4 ,queadduz funt}. lraque tertius ctfeci{=
fet illis 15 dicbus . Jam denique dicita:5 confi-
citur 15 dicbus: ergo §, ideft rorum, cthcitur
120 dicbus.

Item, Unius moletiinz tres molx molunt 1z
horis modios, prima 18,fecunda 1 3,tertia 8,quot
horts univerfz molent modios 2 4 2 & quantum
fingula 2 Adde primiim 18,13, 8, facics 3 9,pui-
ma queltio fic erit 39,12,24

Dices igjtur 39 modu moluntur 12 horis:
ergo 2 4 moluntur hosis 741 . Tum de tibus
molis triplex erit queflio : prima fic. Prima mo-
lamolit 12 horis 18 modios: Ergo prima mola
horis7 74, quot modios moler ? dicito.s 2 dant
18:ergoy -t dabunt 11y,

In fecanda & rerna dicito,
1zdant 13:ergo 7+ dabunt 8. itf:m
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12 dant 8 ergo 75 dabunt 4 75

Fous duas fiftulas habet, primra implet lacum
horis 4, {i fola flar,fecunda vacuat horis 1y, fi il-
laobftructa fir: Siuna fluant, quot horis imple-
bitnr lacus ? Diftinguito proportiones antece-
dentes,& dicito,

4 horz implent lacum : ergo1 hora implet
% lacus. deinde

11 horz vacuantlacum,ergo t hora vacuar+3
lacus, Jamut folaimpletio maneat,tolle c1ab
reftabunt 52 lacus , quz implentur « hota, inde
quzftionis proportio concluedetur.

77 lacus impléturthora: ergo 4% implenrur 24
hora, id ¢ft ¢ horis & Z unius horz. Sed quia
nominum in divifione nulla eft ratio iis rejeéts,
& in hoc & in ceeteris omnibus exemplis, expe-~
dititis concludes . Statuesigitur proportionis hu
jus terminos hoc modo,

Ty Fy 44,42 idelt 63,

Lacus fontis tres fiftulas haber , quarum pri-
mauacuat lacum £ hore,{ecunda, tertia bora
integra,quanto tempore fuétes fimul omnes va-
cuant lacum ? Dices hic ut antea.

4 horz vacuat femel,ergo 1 hora vacuat qua-
ter. Itaque } vacuat bis, 1 hora femel, adde has
vices, habes 7,& dicito,

Lacus vacuatur {eptics 1 hora, ergo vacuartur
femel 2 horz,rerminiica funr,

7. 1 I 7

Leco fontis 4 fiftulas habet, quarum prima irIn-;

ple

ER
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plet fubictumlacum 2 4 horis, fecundase , ter-
tia 48, quarta¢: Si fimul fluane, quor horts im.
plebunt? facico proportiones antecedentes,
2 4 hore implent totam, ergorimplet 4 las

cus. ‘
36 hotx implenttotum: ergor implet 7 la
cus:4 8 horz implent totum: ergo 1 implet
<3 lacus,

6 hore implent totum :ergo rimplet ¢ lacus,
Adde jam parees impleti lacus 1 hora, habebis
43, quales 144 totum faciunt,rejedtis itag; il
dem nominibus,dices,

37 partes lacus implentur 1 Hora : ergor44,id
el totus,impletur 3 hoxis & ! { uniushora,

Cap 13. de proportione difjunéta,
inver(a.

Proportio difjuncta dire@taadhuc fuit, qua
inverfautendum eft, quoties rerum comparata-
rum proportio cjufinods eft, ut quant 6 magis a-
liz crefcant rantd magis ahz minuancur.Traque
primus terminus hic pro quarto querendus eft.

Amphora fufficits dies 30 convivis, 6 dics,
quot convivis fufhiciet ¢ termini quaftionis ita
funt, 3, 30, 6. Faltus autem 2 primo & fecii-
do eft 90, quo divifo ia 6, quotus erit 1§ pro
primo inverfo, toraproportio fic eft, 15, 3, 30, 6.

Commeatus fuppetit 7 menfes 3000 ob-
fefhs militibus:12 menfes,quoc obleflis fupperet?
termini proportionis ita funr, N

E ij
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1750, 7 3000, 12
Cim modius tritici vanit § aureis, tum pa-
nis quadrantis elt 4 unciarum: ergo cim vanit
3, panis critunciarum 6 & 3, & hic primus tet-
minus dircétz propertionts eft quarrus.

Pannus latus 6 ulnas, longus 7, veftiendus eft
xquali panno lato 3 ulnas, longitudo igitur ere
14 ulnarum,

11 boves arant decem jugera 8 diebus, quare
20 baves 1ojugeraarabunt dicbus ¢, In iis qua-
ftionibus res cadem iterata proportionis termi~
num nullum facir,tanquam de agro aligno age-
retur, & ita concluderetur,

1§ bovesarant § dicbus,quare 20 arabunt 6.

Talecft Ariftotelis exemplum 1 cap 1. de cee
lo,ctm ait, Proportionem quam habent ponde-
ra,tempora, erziw, id eft inverfo modo habe-
bunt,ur {1 dimidivm pondus in tals, duplumin
dimidio hujus . Efto igitur Ariftorelea propor-
tio. Pondus 20 librarem defcendit certum fpa-
tium horis 2, pendus 1gitur 4 o hbrarum, idem
fpatium defcendethora 1. Proporuonis termini
ita fune, 1, 20, 2, 40.

Trium mercatorum primus contulitaureos
6 o per 6 menfes , fecundus autem per 7 menfes,
tertius pet § fortem neftio quam contulerint,lu-
crum aurem fuerit fingulis aurcorum 3 o:quan-
ta eft {ors fecundi,quanra rerenn 2 Dicito:6 men-
fes lucrantur 30 ex 6 0 , ergo lucrantur tantun-
dem 7 menfes ex 17, & § menfes ex 72,

Caput

¢
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Caput 14.de additione proportionis.

Had&enus proportionis difjunétz dodtrina
fuit tum direétx tom inver(e, propoa differen-
tia fequitur ex adduione & duplicatione wrmi-
norum, :

71, Additio propoitionis o§t additio
terminoram.

Eftque duplex.
72, Additio proportionis primaeft af-
ﬁmptia antecedentis ¢ confequentis ad

confequentem. 14.d.s.

Uc 2 ad 4, ficuezad 6:ergo 2 & 4,id eft 6 ad
4ut3&6,id et 9ads.
73.  Additio proportionis fecunda, et

4/]%mptio omniim antecedentiym ad o-

mnes confequentes.12.p.7 .

Ut zad g,0c;ad6:ergoades,id et sad 4
& sdeftio,ur 2ad 4,

Hzc fecunda proportionis addstio proprer
qumidianum ufum in cdiortio & focictate mer-
catorum vulgb regula focietatis appellata eft.
Quatt cjus unfitas plunbus exemphs it Wllu-
ftranda.

Duoruns fociorum primus contalitavreos 8,

{ecundas 6;unde fucran (unt auteos 7, quantum
E iy
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fingulis accedit? Quaftio additis antecedentj-
bus ita folvetut:

8 4>
14 danty :ergo
§ 3.
& contra fors concluditur.
I |
7 dantr4 :Ergo
3 é

Tres mercatores contulerunt aureos, primug
9 o,fecundus ¢ o, tertius § o , lucrarique func gu-
rcostoo, quantum {ingulis accedic? Adde an-
tecedentes,urantea, & conclude,

9a 45
200dantrootergo 6o 10
50 25

Contra fingulares {ortes ex additis confequens
tibus conclydentur:

45 . 90
1oodant200:ergo 30 6o
2 50

Odo crediroribus debentur aurei,primor s,
fccundo 2 4,tettio 3 2,quarto § 4, quinto 6 0,fex-
to 75, eptimo 86 ,0&tavo 10 o : Sed bona debi-
totis tantummodo valent aurcos 1 y 0. Itaque o-
mnibes omnino fatisfieri non poteft. Ad pro-
Fo_moms igitar zquitatem recurretur: quantum
ingulis pro ratabonerum portione pcrfolvctug.’
Ex adduis antecedentibus ita concludes,
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X

155 uie

24 8 57

32 10 242

54 18 g%

446 dantrgotergo 60 20 3%
75 2 54%

86 28 4.

soo 35 ifE

Aurei 2 0 o tribus ea conditione partiendi,
ut primus triplo plus habeat quam fecundus, &
fecundus quadruplo quam tertius. Hic ab extre~
mo incipe. Sitertius habeat 1, fecundus habe-
bit 4,8 primus 12,quibusadditis,conclude,

12 141

T
17 dant z00:erga 4 47?,?
1 115>

17
Hareditas 3000 legata quinque fratnbusez

coditione, ut obveniat primo +, fecundo 5, ter-
tio £ , quarto ¢, quinto¢. Id , uti proponitur,
ficr 1 nd poteft,quia darz parres fuperant torum.
recurratur igitur ad xquicatis proportionem, &
numerus inveniarur , qui mintmus habeat datas
partes . Hicenim eltufustalis numeri , quotics
datx partes totum {uperant, & inventi partes
inveniantur dacisillis cognomincs, qux zquali-
ter quinque fratribus affem partizntur. Minimus
vero divifusa datis partibus eft ¢ o, cujus partes,
pattibusillis datis cognominesfune, 30, 20
1§, 12, 1o, Hasigitur partes adde, & dic
per auream regulam,

E iiij
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30 1oyt 37
7
7

20 687 &
$7 dantjoco0:ergo 1§ 517 55
12 413 3%
o 344 35

Tres partiuntur 100 eaconditone , ut pri-
mus capiatf & o, fecundus 3 & -+, tertius + &
+ - Idirem, ficuti proponitur , fieri non potett,
quia partes totum fuperant . Aquitas ergo pro-
portionis adhibeatar, Irague fumes priméd mi.
nimum divifum 6 o , cujus divifores datis parti-
bus cognomines funt 2 0 & 1§ pro primo 15 &
12 pro fecundo,12 & 10 pro tertio, quibus pri-
murn feparactm addiris,funt 3 5, 2 7,22.Deinde
fimul funt 8 4 : conclude igitur,

35 4t %
$4dantrco:ergo 27 32 3
21 26 5%

Quatuor fic partiuntur 600 aurcos , ut pri-

mus habeat 2 & g aurcos, fecondus § & §, ter-
_tits§ & 7,quartus ¢ & 6. Hic irem paries majo-
tes fuut toto. Ad dlud igicur propordonalis 2w
quizatis judicium refugiamus,& quatuorm hoc
cxemplo fuperiarum diflimilia diftinguamus,
primG nommum propofitorum, prateritis nu-
meris

— .
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meris & integris : afflumendus minimus divifos
eft , hic ent 120,fccundo partes cognomines in-
ventx per {uos numeros mulriplicandm. Itaque
Zerunt8o 3,724, 100 §.105 tertib €600
fumma dividenda , tollantur integri pument g,
8, 7. &,ideft 30, mancbunt 570 pro addwss
confequentibus : quartd denique inventis quac-
tis proporrionakhbus, addes primo 9, fecundo,
fertio 7,quarto 6 . Totum exemplum fic erit,

8o w6 37
jg7dantsyorergo 72 122 Jiveliag

1090 166 —;:;.

5 173 vl

Cap.15. de alligatione.

Alligationis regula qua dicitur , hac propor-
tionis addstione multdm uritur: cametfi ipfa per
{enullaelt proportio.

74.  Alligatio eft aquatio medii cum

exticmis inmqmlzbm per alternam ab eo
differentiam.
Ut i € duobus vini genetibus, quorum pri-

mum valeat ¢,fccondum 12, mifcédum ficquod
valcat 1o alterne differentiz extremorum 6 & 12

amedioroo erfitz & 4 qua fignificabir, fiz fu-
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mantur primi generis, 4 affumenda fecundi Itas
que (i (extarii 6 mifcendifint, alligatio peifeéta
erit,ut hic vides,
§ 1
10
. 4
Hujus zquationis caulla eft ¢ communibusre.
galis muluplicationis,.Nam fi multiplices 1o per
6,compones 60,itew fi multiplices 10 per2& 4
fegmenta alterius multiplicati, compones duos
compofitos 20 & 4o zquales primo compalito,
tum {1mnlriplices eadem fegmenta 2 & 4 perto
tum Io alterno fegmento, nunc auétum , nune
minutum,id eft per12 & 6,compones duos c6-
ofitos 4 8 & 12, primp compofito equales , ug
fu'c vides,

fo Ia 10 § IL
€ z 4 z 4
6o 20 40 12 48

" Blinc igitur patet alligationis regula, neque
mediué alligationis terminus eft proportionis,
fed medius inzqualium extremorum : Eftque
minor majere extremo, major minore . Sed alli-
gationis quzftioraraeft {ine proportionis addi-
tione,ut in exemplo. Si unus {exarius remperi.
dus eflet ¢ duobus illis generibus , tum alligatio
facta eflee,dicercrur no peti ¢, fed 1. Iraque pro-
portionis addirioid explicarer hoc modo d 6 re-

eung
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deuntad 1:crgo 2 redibuntad £, 4 ad £, tota-
que quzﬁio fic et1e,

¢ z 2 svel:
ro 6 1 {

1z 4 4 $vell

Tale eft Archimedeum problemaillud apud
Vicruvium bib. 9.cap.3.de aurea Hieronis regis
corona ad deprehendendum aurificis furtum,
Duas,inquit Victruvins,mallas ejufdem ponde-
tis cum aurea corona Archimedes fecit,alteram
auream,argéteam alteram,quibus viciflim in vas
aqua plenum demiffis, ¢ differentiaeffulzaque
ad auream maflam & argenteam,itern adipfam
coronam , deprehendit argentiin aurea corona
miftionem . Efto igitur inzqualis effufio aquaz
ex aurea mafla 20,ex argentea 36,6x ipfa regis co
rona z24.- Sumptis differétiis, vides auri triplum,
argenti fubtriplum in corona permiftum efle: Ex
fi corona 16 pondo ellcr,ellent aurirz,argenti 4,
& hxc alligatio eft. At fi alterius poderis ea fuew
rit,fimilem rationé proportionis additione cone
cludes, ut fi fuerit 100 pondo, quaftionis expli-
catio tota fic erir, '

20 12 ‘

I1 75
24 16 !oo{
3¢ 4 4 2

Taliseft in permifcendis metallis quotidias
naratio,, ut fi aunifex habeat 100 pondo argen-
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ti,quorum unum valeat 17, Item alteram habear

maflam,cujus podovalear 24, quantit argenti é
fecunda malla addetprima,ut pondo valear 2z,
& quantum denique omnmo futnrumeft? Al-
ligatio alternaram differentiaram fic erit,
17 z
22
24 5

Unde concludes 2 pondo primi argenti, §

poendo fecundi requirunt: Ergo 100 requirunt
250 : quibus adde 100,& prima mafla habebis 350
pondo milti argenti.

Alligationis caufla eadem fuerit, ubitermini
not tantitm tres, fed quotlibet proponentur: Bi-
ni fiquidem extremi ad unum medium perpetud
-conferendi: ut vini genera quatuor funto , prie
mique amphora valeat 7 aurcos,lecundi g , ter-
tii 1o,quarti 12, & mifcendx fint amphorz 300,
-que fingnla valeant 11 aureos, difpofitis termi -
nis,differentiilque aleerné alligatis, tota quathio
{ic erir, _

7 I . 1 30

9 I ‘ X 30

10 I 1 jo
R ¢ SE 10 30G

12 4 art 7 210

Nihil verd intereft,urrum majores termini fint
plures:ur 400 pondo ficunm amygdalatum,zin
giberis,piperis, mofchocaryorum, eroci,emun-
tur zoo Libellis: Libraautem fcuili emitur 6 fo-

lidis,
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lidis, amygdalarum 7, zingiberis 9, piperis 11,
mofthocaryoram 12, crocs 6. Quot 1gutur funt
pondo fingulotam generum ? Hic preciorum
peemiftio & alligatio eft . Sume iraque precium
unws libre pro medio quantitatis, fic,
400 pondo emuntur 200 libddlis:
Ergo 1 emitur 522 vel 1 hibelle,
id cft 8o folidis.
Tum fingulorum generum pretiaipfi ublfri-
bein cadem monera,quattio tora fic erit,

6 fcu. 1 2 ¢ 9 70 4%
7 amyg. 1t : § 9 70 15
gzingb. 1 2 € 9 70 =

10 §L. 400 '
Topip. 1 3 4 § 62 %

! 12 moflth.t 34 8 s 1%
I6Croc. 1 3 4 8 6 1% -

Adhuc additio proportionis fuit , cui lubdu~
&io proportioniseltin elementis oppofita.

75, Subdultio proportionis,eft afﬁtm~
ptioreliqui teymini. )

. Eftqueduplex, .

76.  Subductio proportionis prima,est

4[]imzptz'o religui termins ad [ubdnclam.
Hre6ad 4,ficutig ad 6:ergo 2 ad 4,ut 3 ad 6.itag;
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77.  Si fuerit ut totus.ad fubductym;
i totus ad fubductum , veliguns evit ad
[ibdntum e veliquus ad fubductum.
78.  Subductioproportionis [ecunda,eft
affumptio reliqui ad religuum.
Ut ad ro,ut 2ad 4 : ergout § ad 10, ficjad

6. itaque )
no.  Si fuerit ut totus ad totum,ita  firbr-

ductus ad fwbductum, veliqnus eritadre-

liquum,ut totus advotum, 19. p. 5.
Cap.16. de duplicatione proportionis,

Jam de duplicatione proportionis dicendumi
eft.

8o.  Duplicatio proportionjs,eft affp-
ptio ﬁu‘?i a primo ¢o* fecundo pro primo,
¢ faltia quarto ¢ quinto pro tertio,
 unde fextus pro quarto concludituy. -

Ut fi quacratur, 1o boves 7 dicbus arane 35 ju- -
gera, za boves 24 dicbus quot jugera arabunc?
termini qua(tionis 5 ita etQt, 10, 7, 35 20, 24.
Factus verd € 10 & 7 erit 7o pro primo tetmino,

factus € 24 & z0,ctit 480 pro tertio, unde con-
' cludes
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cludes pro quarto 2 40,terminique proportionis
duplicis fic erunt,

o 7 3§ 310 14
70 35 480 240

Hic vets duplex proportio permiftetur, pri-
ma fimplex & directa cft boum & jugerum. 10
boves arant 7 dicbus ;5 ingera: crgo 20 boves
codem tempore arabunt 7 o, Hic tempus idem
nullum propartionis terminum facie, tanquam
diceretur,cam 1o bovesarant 35 jugera,2o boves
arant yo. Secunda proportio ﬁmp?cx cft,z0 bo-
ves arant 7 diebus 70 jugeraergo idem 20 die-
bus arabunt 24 jugera. Hictempora diverfa fa-
ciunt terminos proportionis,idem 20 boum nu-
merus nutfum terminem facic. Caufla anrem cue
illi duo fa&i pro quatuor fimplicibus affuman.
tur,cft,quod ratio tertii 3 § ad fextum 240 ficéra
tione 1o primi ad 20,quartum & rationc 7 feci-
diad 24 quintum, qua ratiocft duorum f2&o-
rum 70, 480: 3aurei ¢ menfibus lucrantur au-
103 6, aurci 4 menfibus tribos quor lucrabun~
tur i Hicfifacias6 ¢ 3 & z:item 12 & 4 &3, &
concludas § dant ¢, ergo 12 dant 1z, nihilo plus
facies, quam fi dixifles, 2 dant 6, ergo 4 dant 2,
quia multiplicati per cundem 3 fiunt, Iraque fa-
&torum & facientivm eft eadem rario. Quare
quoties intali duplicatione 2quales termini fic
occurrent,zqualibus rerminis omifhis,proportio
concludenda eft. Sed uberras regulz eft uberiiis
explicanda.
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Trium mercatorom primus contulir 44 per
per 8 menfes, fecundus 32 per 6 méles, tertius 2.4
per 4 menfes,undelucrati funt aurcos 8o, quan-
tum fingulis ex hoc lucro ceder t Multiplica (oe-
tem quamque cum fuo tempore,primi factus eft
352, fecundi 192,tertii 96, & fingulis jam additis,
dicito per aurcam regulam,

352 44
64cdant8o:ergo 192 24
' 96 12,

Legio habet pedites 610 0, equites 726, &
pediris fipendiit eft 4 2urei, equitis 9, pracda au.
reorum 2 o o o his dividenda, quantum fingulis
dabitur : Multiplica numeros perfonarum, fti-
pendiorum :primus factus etit 24400, fecundus
6534, tum fadti addantur,etunt 30934,% dic per
auream regulam,
24400 1577 33354
30934 dant 2000:e1go dant

€534 422 3555
- Canonicit2,& facellani 20, partiuntur quot-
_ annisaurcos 70 0o, fed ea lege ut canonicus ¢
capiat, quoties facellanus 4, quantum igitur eo-
rum fhipendium eft annuum ¢ Mulriplicanume-
ros perfonarum & ftipendiorum,primus erit 6o,
fecundus 8o,qui adduti funt1 0 4. dicigitur,”

: €0 1285 &

-

t

140 dantsooo:ergo . .
Se 171475 A
Inter~
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81,  Interdum faciendi termini com-
plures € wariis generibus fortinm, tempo-
rum,perfonarum , aliarumve rerum  in -

numaque tandem omnes addend;.
Quartuor mercatorum biennii focicrate ini-
ta,primus 3o aureos cotulir, fed oftavo poft mé-
fe 10 fubduxit , iterumg; vicefimo méfe ineunte
12 cotulit, fecddusinitio 24 carulir, ac fexto polt
exacto menfe (ubduxics. Denuoq; fexti decimi
menfis initio 14 retulit,terrius intio contulit 20.
& feptimo poft méfe exalo omnes fubduxtt,fed
decimofeptimo poft exactomnéle 16 retulic,quar
tus feptimo méfcineunte,i8 aureos contuln, fed
quareo poft exacto méfe g fubduxir,ireriiq; deci-
mofeptimo menfe incipiéte 1 addidit, lucriex
omnibus hisfummis fadti eft 1c0 aureorit. Singu
lorii igitur pecunias & tépora in fuum numeri
rediges:primi 3o aurei & 8 menfes faciuntago:
deindereliquizo aurei & 1t méfes faciune 220,
poftea 20 aurei & 12, id elt 32 & méles § faciane
160.Deniq; facti tres addin fit 620. Secadi mer
catoris 24 aurei & &6 menfes faciunt 14 4:Deinde
teliqui 16 & g menfes faciunt 144,tum additian
reir4 & 16,id efk 30 cum 9 méfibus,faciunt 250,
Hi tres fadir adduti funt 58, Tertii 20 aurei & 7
menfes faciunt 140:Deinde 16 aurei & mentes 7
faciunt 112, Hic factus addicus priori , conttituic
252, quarti 18 aurei & 4 menfes faciunt 72, tum
# aurci & menfes ¢, faciunt 54, Denique g & 15,
£
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id eft 2.4 auret 8 8 menfes,facivnt 192, Hiquas
tuor facti additi, func 518, Colligamus tandem
hos quatuot factos, & dicamus per aured reguld,

610 35 5%
558 35t
1748dant1o0: ergo
: 252 1455
318 18 333

Cap.r7.de duplicatione propor-
tionis inver{z.
Proportionis duplicatio aliquando invettitur,

82.  Duplicatio proportionis inverfe,
est dﬂizmptio factiaprimo & quinto pro
primogs fac’?i atertio & grarto, pro ter-
tiounde féxtus pro quarto inverfé con-

cluditny.

Ut hic:2 mefTores 4 dicbus demetunt 6 juge-
ra,8 meflores 12 jugera , quot diebus demerent?
invenies 2, ,quaftioque tota fic crit,

2, 4 £, g, )
% 24 4 48
Hic ctiam ut in direéta , proportio duplex
permiftetur,quam potes ita feparatim conclude-
re,primé inver(é.duo demetunt 6 jugera 4 die~
bus, ergo 8 demetent jugera eadem1die, Hae
proportioeft inverfahocmodo, 1, 2, 4, 8.
Secun=

|
|
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Srcunda dite@a cft, fic; 8 meflores detmetunt s
ugerat die:ergo iidem demetent 12 jugera 2.
Caullaelt hic {upctioris tmilis , quia ratio 4 fe-
cunditermini ad z quartam , eft fa&ta é rationi-
bus 8 quartiad 2 primum,6 tertii termini ad 12
quintum,qux duz rationes faciunt terminos pri
mum 24,& tertinm 48,

Cap. 18.de Proponione continua.

Proportio difjunta generatim defcripra eft,
jam tempus eft de continua dicendi.

85.  Proportio continuaest,quado qu.e
tatio et primi termini ad Jecundum, es-
dem eft fecundi ad tertinm.

Uein 2, 4, 8. Continuz proportionis pro~
prictas ex aurea regulafic eft,

84.  Sitresnumerifuerint cotinué pro-
portionales,faltus ab extvemis erit equa-
lis factoa medio:: ¢9° [ifaltus ab extre-
mis fuerit equalis facto amedo, tres nu-
meri erunt cotinue proportionales. 20 p.7.
Uein 2, 4, 8 fatto ab extremis 16 eft zqua-
lis ¢ fa&to A medio . Hinc fequitur inventio ter-
tii proportionalis,
85, Sidatisduobus numeris primus di-
F jj
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Urin datis 2 4, multplica 4 per‘{gf?,f_acigs
16,quem 2 primusdividicin 8. Itag; 8 eft tectins
proportionalis:urin 2, 4, §Itaque.

86.  Si duonumeri habuerint tertium
proportionalem,crant faltiinterfea6.p.g

Quatuor amicoruin primus accipiat aureos
tres, fecundus 6, tertius tanto plures fecundo,
quanté plures fecundus habet primo, & quarrus
item tanto plures capiar tertio, quatd plures ter-
tius capit fecundo , quot habebit igitur tertius 2
quot quartas : Javeni duobus datis certium con-
tinué praportionalem,& iterum ducbus ultimis
tertium continué proportionalem,quaftio fo=
lutaeft,erunt enim terminicontinui 3,6,12,24.

87.  Si continsornm primms divifevie
fecundum ¢5* antecedens guifque divi-
det conﬁqu?rem alium:ge fi antecedens
¢ . . . -t r
quifque dwviferit ullum confequétem, pri-
mus etiam dividet [eciidum.s. ¢ 7.p.8.
Utint, 2, 4, 8, 32. 64. Itaque '
88,  Siab unitate numeri fuerint con-
tinuigminor dividet majorem per aliqué

datorum continsoram.s1.p.9.
e
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Ut in proximo exemplo.

89.  Sifuerint numeri continué propor-
tionales, tatioprimi ad ﬁ’mndum dupli—
cabitur in tertio , triplicabitnr in quarto:
¢ fic deinceps ratio primi ad extremum
ﬁet ex omnibus intermediis rationibus.

Io.d.j’.

Uting,9,27, 8rratio 27 ad 3 eft duplicata
fatio 9 ad 3: ut hic vides in contradtis terminis,
3 3 H
1 1
Sic ratio 21 ad 3, eft ratio triplicara g ad 3, ut hic
conftatin contraétis terminis
3 3 s (]
I 1 1
Denique ratio extremorum fir ex omnibus
rationibus intermediis 1 imd verd

9o.  Sifuerint quotliber rationes termi-
nis quomodomnque CONLIRUL | ¥atio €x-
tremorum ﬁ et ex omnibus intermediis ra-

tionibus.
Utinr, 2,3, 4,5 ratio sad 1 fite rationibus.

120

2 3 4 5 (1% G

X 2 3 4
E continuationis autem geometricz natura

inventa eft hac rcgula.
F iij
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o Libre terminis duple ¢o tripla
con:inua;ionés compreh en j:e , totidem co-
grominibus ponderibus appenduntur.

Sic[ibrz ufque ad 7 appenduntur tribus p5.
deribus,quottm primum unins libra,fecundum
binariemn,id eft dwarum librarum, tertiun qua-
ternarium,quia progrcfﬁonis I, 2, 4 Terminitd=
tum comprehendunt : fic libre ufque ad 15 appé-
duntur 4 ponderibus hac progreflione fignitica-
tis 1, 2, 4, 8: Sic libra 31 ponderibus hujus con-
tinnationis 1, 2, 4, 8, 16: Sicintriplaratione,li-
brz ufguead 40, appenduntur pondenbus hac
progrellione fignificatis, 1, 3, 9, 27.5ic librz uf
quead 121 appenduntur his ponderibus, 1, 3, 9,
27, 81, & fic deinceps librz terminis triplz pro-
grelionis comprehéflz , totidem cognominibus
ponderibus appendentur. ’

Julianus jurifultas de Liberis & pofthumis
hxgredibus infticuendis generis hujus guzftioné
proponit Digeft 1ib. 28, Siira feriptum fie: Si mi-
hi filius natws fuerit , ex beflo heres efto, ex reli-
qua partcuxor mea hxresefto. Siverd filia mi-
hi nata fueric,ex triére heeres efto, ex reliqua par-
te uxor mea haresefto: & {i flius & filia natief
fent dicendumeft affem diftribuendum efle in
= partes,ut ex his filius 4, uxor duas filiasunam
parrem habeat, Itaenim fecundum voluntatem
teftdtis filius altero tanto amplius habebit quam

uxor,
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uxor , item uxor altero, tanto amplius habebit
quim filia. Licerenim fubaili juris regule con-
veniat ruptum fieri teftamentom: Atrtamen cm
& utroque nato teftator volucric uxorem aliquid
habere,ideo ad ciufmodi {ententiam humanita-
te fugzerente decurfum eft, quod etiam inven=
tio Celfo apertillimé placuit, Hzc juriftonful-
tus: unde intelligimus ex voliitate teftatoris tres
numeros continu¢ proportionales in dupla ra-
tione inveniendos eflc, Sumes itaque minimos
4, 2,1, ac (i hzreditas fuerit 7 o coronatorum,
ex additis illis terminis queettio hariftunda fa-
miliz ita folvetur,

4 40
7dantyotergo 2 dant 20
1 10

Quod fiuxor tres filios & duas filias pepererit,
tres guaccmarii pro tribus filiis , & duo binarii
pro duabus filiabus allumendi. Addeigitur om=
nes & conclude,

+
- [ L]
N~ o~
ul"'pl.. ,]_‘

1sdant72;ergo  dane

»

-

B Y

Lo LR T
v

iiij
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or,  Stduonmmeri multiplicentur uter-
que per utvangue,fient tves continné pros
portionales datis, tum fi factiomnes mul-
tiplicentur per datum ducem , rurfumaque
wltimus per datum comitem,quatnor fient
continye Proporziomzles datis , ¢ ﬁCdC’?
inceps invenientur quotlibet continui in
dataratione. ¢ 2.p.8,

Ut hic vides
4 z 4
4 & 16
8 6 32 64
16, 11, 64, 118, 146,

. . 3 . 7’
93.  Sidnonumeri habuerint continué
medios,dno proportionales datis habebiit

eotidem per datamrationem.8.p.8,
Urin exemplo

8 12 1§ 27

32 48 72 108
inrer 8 & 27 {unt duo medii12 &18,inter; 2 &
108 rationis einfdem nempe 33 fune etiam duo
48 & 72,quimedii invenidtur per datam ratio-

nem 8 ad 12, fic dices 32.ad 48,
04. Sidno numeri ¢o unitas habue-
tint totidem continng medios , dati inter
e

St e
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ﬁ’ etiam totidem habebunt 10 p-8.

Ut hic,
1 I
2 4 2 3
4 8 14 4 6 9
8, 16 32 64. 8 12 18 27
Deducitur éz p.8: fed genetaliter accepra,

95.  Sicontinuc proportionalinm guli-
bet ﬁ:pﬁ;m multiplicaverit ﬁzc‘fz eruns
continué p:opo; tionales: & fidati faclos
multiplicaverint, ﬁchf LYK fus crunt corti-
nié Prnporfiomc!cs, z'dq, [emper arca ex-
tromos accidet.z.p 8.

Ut hic,
p3 4 8
4 16 €4
8 64 51z

Caput 19. deinventione oprati termini,

. . . ! . .
96.  Siarithmetice ab umitate cotinui,
- a4 - - -
grometrice & numero cotinuis rcﬁiona’ear
arithmetici geometricori indices erunt,er
ﬁzc‘fm 4 duobus geomemm tatuscrit fue

progrefSionis teyminus, quantus eftfi mnl-
FVY
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urergne arithmeticornm mnltiplicatis re-

Spondentinm.
Ut in hac progreffione dupla,
1 2 3 4 5 6
2 4 8 16 32 64
Arithmetici enim 1, 2, 3, &c indicantz, 4,
8 efle progreflionis ptimum,(ccundum,tertium
terminum. ltag; fi quaras terminum quempia,
ut feptimum, adde indices eum conftituentium
numeram,ut3 & 4, & muoltiplica geometricos
iis refpondétes 8 & 16,facies 128 {feprumi termini
progreflionis. Sic critin hac progreflione tripla,
I ? 3 4 5
3 9 27 & 243
Si queeras nonum , multiplica 243 per 8t
refpondentes arithmeticis indicibus 4 & 5, con-
fticuencibus 9,facies 9,683 nonum rerminG. Haee
termini optaticft inventio,

Caput 20 de continué minimis,

Proportio continua né foli recipit commue
nem ad mipimos contractionene, ¢d deiis peo~
priam inftitutionem habet.

97.  Sidnominimi datarationis nume-
ri muleiplicentur utergue per utrungg,
rres fient minimi contipuc proportionales
datis, tum [i facli omnes multiplicentur

- pet

—
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perdatum ducem , rurfumque ultimus per
datum comitem, quatsior fient minimi co-
tinu€ proportionales datis,¢o fic deinceps
invenientur quotlibet minimi continaiin
dataratione.2p.3.

Ut hic vides,
¢ 3
4 § 9
g 12 18 2y
16 24 36 54 81

98.  Siduo inter ¢ primi habuerint co«
tinué medios,utergue ¢ unitas habebiic
rotidem.g.P.S.
Ut pateein proximo exemplo,

. N . . / -
99. i fucrint guotliber continué pro-
portionales extremorum inter fe primoriz,
erunt minimi proportionalinm: ¢o* fi fue-
vint mininii proportionalinm,erunt extre-

morum tntey fe priomram.1.¢5°.3.p.8.
Utin 8,12,18,27, Nam clm fint extremi intes

fc primi,, omncs una & medit & extremi , primi
inter {e erunt,itaque minimi,

100.  Sicontinuatio fuerz’r extremorim
inter fe primoram erit maxima.ny p.g.
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Ue in8, 12, 18, 27. Atque hzc de propor-
tione fimplici. '

Cap.a1.de zquatione.

101, Proportio conjuncla eﬁ,g:m conjn-

gizwrt proportione difjunitaCs contina:

eaque triplex in elemétis infignis cft zquatio,
exuperatiultimiad pracedentes, Inventio conti-
nué minimorum in datis rationibus.

102, A quatio eﬂ,gﬂana’o pofitis in sino
ordine quotlibet numeris,aliifque rotidem
in altero, binis [umptis in cadem ratione,
fuericut prims ordinis primus ad wltimi,
Jic fecundiordinis primus ad ultimnm.

Irag; in continuanda zquatione, termini pro-
portionis utrinque extremi duntaxat affumendi
funt,mediis intermiflis : eftque directa vel in~
verfa.
vo3. A quatio direta eft, quando fueric
ut primi ovdinis primus ad [écandum, fic

fecnndi primus ad fecundum : itemque ne
primiovdinis fecundus ad tertinm,, fic [e-
cundi fecundus ad tertinm.

e
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Ut hic vides in tribus exemplis quz continuae
riinunum poffunt.

93 6: 3' 9 €, 9’ 31 61 9
12 8 4 12 8 12 4 8 12,

quo genere proportionis plurirnz in elementis
demonflationesa Theone conclufx fime.

o4, Aquatioinverfa eft,quido fuerit
wt primiordinis primus ad fecundum,, fic
Jecundi fecundus ad tertinm: ntque pri-

mi femndw ad tertinm, fic ﬁcifdi primus
ad fecundam, .
Ut vides in tribus exemplis,

9, 8 ¢ 9 8, 9, 12, 16, 3.
24 18, 16, 15, 18,15, B, 4, 3

Hicenimut 9 ad 8,fic18 ad 16:itemut § ad 6,fic
24.ad 13, & fimiliterinverfo ordine in reliquis
exemplis. Difficile autem ficin bumerisintegris
terminos proportionis inver{¢ xquatos catinua-
re: continuari tamen poffunt ordine non folim
invetfa,{ed in contrarias partes tendente, ut hic
vides,

6, 3, 2,1, 14,5, 52,
1, 34, 6, 8, 24, 12, 8, 4.
Hic enim zquatio eft,cim fir extremor(i eadem
ratioin utroque ordine, tum inverfa, ut res ipfa
-oftendic . Hoc proportionis genus minus ufi-
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tatum ¢ft, eo tamen Archimedes uritur quarto
theorgmate fecundi de {phera,

. Cap.212. decxuperantia ultimi
) ad przcedentes,

105 Sifuerint quotliber numeri conti-
nué proportionales, fubducantur aitem 4
[fecundo ¢o nltimo agualis primo, eris nt
fecundi exuperantiaad primam., fic wlti-
mi exuperantia ad feipfam pracedentes
OIR1ES. 13.P.9+ . ‘
Ut hic F 4 g
) 2 6
Tolle2 4 4,8 ab 8 item tolle 2, ut 2 exuperantia
{ccundiad primum 2,(ic § ¢xuperantiaultimiad
2 & 4 antecedentes, par enim utrobique ratio
cft,fic in 2 B n
. - § : 30
Ab 8 tolle 2,& totidem 4 32,tanent 6 & 30, at-
quéntéad 2,fic 30 ad 8 & z,1d eft ad 10, Fac pe-
riculum in majori ferie,ut in- - ‘
3, 45 8 16 32, 62

- 2 0t 62
A 4 feciido tolleaiitem & ¢4 ukimo tolle 2,jam
erit 62,0ic ad omnes antecedentes, ut2 exupera-
tia fecundiad 2 primum,utrobique enim xqua=
dicas, Ex hac regula invéitus fumma progre(lio-
: tia
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pis geometrica,quz eft cdpendiaria additio nu-
merorum continia geometrice proporrionis fe-
ric continuaroril, Nam facta fubductione primi
termini 2 feclido & ultimo,habes terminos tres,
node quartus fimilis inveniendus eft zqualisom
nibus ultimum pracedétibus,ur addizus ultimo,
fummam compleat,ficut yides in

2 g 3z

. g 30

Nam ut 6 reliquus fecundi fehabetad 2 pri-
mum, fic 30 rcliquus ultimiad pracedétes om-
nes10,id eft ad quarrem proportionalem , ideo~
que hic quartus proportionalis additus ulrimo,
fummam complet omnium,nempe 4 2.

Agricola promifit filio pro xeniis primo
anni die in triginta continuos dies grana tritici
primo unum,fecundo duo,tertio quatuor, & fic
deinceps duplicado,queritur triccfimo die quot
grana furura finr . Queratur ericefimus termis
nus,id et ultimes progroffionis hujus, urantea
demaftratum eft : primo fextos 64 per fefe faciet
4096 pro duodecimo termino, & hicrurfusex
{efe faciet 16777216 pro vicelimo quarto
termino , quem multiplica per 32 quintum teg-
minii,factes pro vicefimo nonoterrmine §3 6 8
70132 qui tricel(tmus erit,{i unitas pro primo nu
meretur. Tollatur igicur unitas 4 fecundo & ul-
timo,exuperantia fecadi orit zqualis primo,Tta«
que inventus ultimus utio dempro erit zqualis
omnibus antecedentibus:addatur urerque fume-
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matotaerit 10737 418 6 3.Idverd brevius fee,
6 progreffio uno termino augcatur & zquali-
bus fublatis religuus uliimus dividatur pro exa-
~ perantia fecundi fupra primum.

Cap. 23. deinventione minimorum
in datis rationibus.

to5.  Si datis rationibus quotliber in
amnimis terminis proportionales ad [ecii-
dum ¢g* tertinm minimi multiplicent ob-
liqué terminos duarum primarum satio-
num, falli erunt continu€ minimi in da-
tis rationibus:deinde fi proportionales ad
Foffremo inventum ¢ ducem Lﬁ*quenm
rationis minimi multzplzcent 0 lzque al-
terinventos, alter f equentes omnes ﬁzc‘}'z
erunt continué minimi in datis vationi-

bus. 4.}7.8.
Ut hic vides,
5 6! 4 3 l
1o I:

Nam £ fumas minimos ad ¢ & 4.habebis
"3 & 2,tum L multiplices obliqué & & § per 2, fa-
cies
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cies 12 & 10. Irem fi per s multiplices obliqué 4
& 3, facies 12'& 9 continué minimosin daus ra-
tiontbus: utenim 5 ad 6, ita 10 3d 12,8 ur 4 2d
3, fic12 3d 9. Hic autem continuatio terminorit
cft in datis rationibus,ut regula przcipit,non au
tem cdtinuatio rationum, & hzc proportio dif~
juncta eft rationibus , continua tancim teeminis
minimis in datis rationibus,efto & aliud exem-
plum,
2 3 4 5| ¢ 7
8 rz 1'§
16 24 30 3f
In hoc exemplo proportionales ad 15 poftre-
moinventum, & 6 ducem fequentis rationis mi
nimi {unc2 & ¢, qui mulaplicatione obliqua fe-
cetunt16, 24, 30, 35. Deniquehacre-
gula continuabis quotlibet minimos in datis ra-
uonibus minimorum numerorum . Habet verd
& hzc continuatio ufum valdé fingularem,ut
100 aurei tribus dividantur ea conditione , ut
quoties primus § capie, toties fecundus 6 capiar,
& quotics fecundus capit 7,tdties tertius capiat
9 : quor aurcos [inguli capient? Hic duz funtra
tiones in minimis terminis,s ad 6,7 ad 9,in qui-
bus rationibus proportionales minimi continui
funt 35, 42, §4. Hocmodo
5 ¢ 7 i
3s 42 54
Adde igitur tes continuos repertos, totus



o ARITHMETICAE

erit 131, & jam dicito
31 26 3%
131 dantroo ergo 42 dant 32 ¥+
54 41 5%

" Partirc quaruor amicis 100 aureos, fic,ut quo-
ties primus capit 3,fecundus capiat 4, & quoties
fecundus capit 5,toties tertius capiat 6. Denique
quoties tertius capit 7, toties quartus capiat 8:
quot aurei fingulis cedent? hic funt tres rationes
in minimis terminis diffimiles s ad 4,5ad 6,7 ad
8,in quibus continui termini fint 1o, 168, 192.
Adde continuos,totus erit €o5, & dicito

I

3
X

105 17 3

140 I3 wf

»

"6o¢ dant 100: ¢1g0 dane
168 2744

192 31 347

FINTIS.
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