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L I B E R . P R I M U S 
A R I T H M E T I C S . 

Cap. i. quid arithmctica,numerus,ilnitas, 
& qua: partes arithmetic*. 

ti A R I T H M E T I C A L doflri-
na bene numerandi. 

ai 'Numettis eft ex uniutihus colle-
(la, multitudo. i.dy. 

lit binarius numerus eft colledtus ex uno 8c 
tinOjternarius ex uno &uno &uno,quarernarius 
cx uno & uno & uno & uno, Sc quihbet deinde 
numerus eft exunitatibus colleda multitudo. 
3. MnkdS efifecundum quam unum-
quodqueummdicitur. i.d.y. 

lie unusDcus, unus mundus, unus Rex. 
Uniras numerus non eft: nec enimeft ex unitÄ 
tibus colle&a multitudo: Attamenutunitas de-
finitur , fecundum quamunumquodque unum 
dicitur, fic numerus definin poteft, fecundum 

A ij 



- 4 A R I T H M E T I C S . 

q u e m u n u m q u o d q u e n u m e r a t u n u t u n u n ^ d u o , 

t r i a : & fic u n i t a s i n m u l t i s a r i t h m e t i c s p a r t i b u s 

p r o n u m e r o u f u r p a t u r . P r o p r i e i g i t u r u n i t a s n u ­

m e r u s n ó e f t j f e d i n i t i u m n u m e r i j é q u o p r i r r u t m 

n u m e r u s fit,& i n q u o d u l t i m u m r e f o l v i t u r . e i t q ; 

i n n u m e r o a l i q u i d m i n i m ü , n e m p é u n i t a s , q u ä -

v i s n i h i l e f f e p o f f i t m a x i m u m . A r i t h m e t i c s p a r ­

t e s d u s f u n t . 

4 . arithmetics prima pars eft, qua 
interpretaturßmplices qualitates nume-
rorum. 

E t q u i d e m i n g e n e r a l i n u m e r a t i o n e p r i m u r r i : 

d e i n d e i n ( p e c i a l i b u s d i f f e r e n t i i s n u m e r o r ü . G e ­

n e r a l i s a u t e m n u m e r a r i o e f t p r i m a a u t c o n j u d a : 

P r i m a , u t a d d i t i o 8 c f u b d u ò t i o 

, C a p . 2 . d e a d d i t i o n e . u b i d e a r i t h m e -

t i c i s n o t i s . 

j . - Additio efi numerario prima 3 qua 
numerus cum numero femel additur, & 
haheturtotus. 

H i e f u n t d e c e r n u n i t a t e s , i . 1 . 1 . 1 . 1 . 1 . 1 . 1 . 1 . 1 . 

| q * u i b u s a d d e n d i s , n u m e r a m u s u n u m , d u o , t r i a , 

q u a t u o r , q u i n q u e j ( e x , f è p t e m , o d o , n o v e m , d e -

c e m , u b i a d n u m e r u m a n t e c e d e n t e m u n i t a s a d -

d i t u r : A d d ä t u r d u o c u m d u o b u s , t o r u s e r i t q u a -

t u o r , q u i n q u c c u m t i i b u s , t o t u s e r i t o d o : C u j u f -
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v i s a u t e m n u m e r i a d d e n d i Se c o l l i g e n d i d e c e m 

f u n t n o t a : , i . 2 . 3 . 4 . 5 . 6.7 8 . 9 . o : quart in i p r i ­

m a u n u m fignificat,fecüda d u o , t e r t i a t r i a . q u a r -

ta q u a t u o r , q u i n t a q u i n q u e , f e x t a f e x , ( e p t i m a (e-

p r e m , o d i a v a o d o , n o n a n o v e m : C i r c u l u s , q u s 

n o t a e d u l [ i m a , n i l per fe l igni f icar : va le t t a m e n . 

a d alias n o t a s a m p l i f i c a n d u m . A m p l i f i c a t i o n i s 

v e r o g r a d u s funt q u a t u o r , d e i n c e p f q ; p e r p e t u ò 

fimiliteriterantur, N a m d e p r i m i s n o v e m , q u a > 

ü b e t (bla a u t u l t i m o univerf i n u m e r i l o c o f u u m 

n u m e r u m (emel c x p r i m i r , p e n u l t i m o dec i e s , t er -

t i o d e i n c é t i e s , q u a r r o m i l l i e s , q u i n t o dec ies m i l -

l e n a , f e x t o cent i e s m i l l e n a , ( è p t i r n o mil l ies m i l l c -

x u ' & f i c d e i n c e p s . N u m e r o s i g i t u r i t a n o t a b i s , u-

n u m 1 , u n d e c i m 1 i , c e n t u m u n d e c i m i n , m i l ­

le c e n t u m u n d e c i m i n i . D u o 2 . v i g i n t i d u o 

2 2 , d u c e n t a v i g i n t i d u o 2 1 2 , d u o mi l l i a d u c e n -

ta v i g i n t i d u o 2 2 2 2 . mi l l e d u c é t a t r i g i n t a q u a -

t u o r 1 2 3 4 , E r g o in h a c a m p l i f i c a t i o n e c i r c u l u s 

a m p h n e a b u n o t a m (ibi pra'pofitaiT} . N o t a b i s e -

n i m his no t i s 1 o , v i g i n t i 2 q , t r i g in ta 3 o , q u a -

d r a g i n t a 4 0 , c e n t u m 1 0 0 , d u c e n t a 2 0 0 , t r e -

c e n t a 3 o o , q u a d r i n g e n t a 4 0 0 . D u o m i l l i a v i -

f j int ì 2 0 2 0 , q u a t e r m i l l e n a m i l l i a , t r i g i n t a m i l -

la d u c e n t a u n u m 4 0 3 0 2 0 1 . A t q u i fi n u m e r i 

p l u n b u s n o t i s c o l l e g i p e r i o d u s l o n g i o r f u e r i t , u t 

c a m n u m e r a r e c o n d i f c a , s , m i l l e n a n i l o c i , t a n q u a 

in m e m b r i s o r a t i o n i s fenfus a b f o l u t i , p u n c ì i s d i -

ftinguantur,ultimum p u n & u m e i i r m i l l i u m , p e - . 

n u l t i m u m m i l l e n o r u m m i l l i u m , t e r t i u m mi l l ies 

A iij 



6 À R I T H M E T I C i E 
millenorum milliuEn,quartú millies millies mil-
lenorum milliunr. Tum fingula púíta dcincepŝ  
fi plurafint,millies amplificabunt. Numerum i-
gicur decem notis iìcadditum & interpundhim 
1 2 3 4 5 6 7 8 9 0 , tanquam mébris quatuor di-
ftin&am periodimi numerabis. Primum mem-
brum millies millena millia, fecundum ducen-
ties tricies quater millena millia,rertium quingé-
ra ièxaginta feptem millia ,quarrum octingenra 
nonaginta. Arque ha'C interpuncìio tantifper ad-
hibenda, dum te exerceas in notis arithmcticis. 
Si numeri divertì pluribus notis conftent.nec ro-
tus iimul cum toro addi poiTìt, finiilrorfum An­
gulares curn. fingularibus, denarii cum denariis, 
& fic deinceps addendi, ut excrefcenres fumma 
locis excrefcentibus ordine faciliús notentur,& 
ex iis addirus & collecìus numeruSjinterjedta li­
neóla fubnotetur.Quarratur igiturquis numerus 
íit totus é 5 6 7 8 9 , & 1 2 3 4 , ordine difpofit̂ s 
numeris, ut homogenen refpondeant,fic 

5 6 7 8
 9 

1 2 3 4 

Incipies ab ultimo loco, 9 & 4 , funt 1 3 : fub-
notabis 3,reièrvabis 1 o.pro i, fcquentis loci: Er­
go dices ièquenti loco, 1 & 8 & 3, funt 1 2 , fub-
notabis 2 j & refervabiSjUt antea, 1 o pro i,fequé-
tis loci: Tum 1 & 7 Se 2 , funt 1o : fubnotabis o, 
refervabis fimíliter 1 o,pro i,fequentis loci:Tan-
dem 1 & 6 & i.funt 8 , qua: fubnotabis : Polire­
mo 5 foIareperies,adnotabisdenique 5,8c inve-

nies 



LIBER I. 7 
nies his duobus numeris additis totum efle 5 ? -
023. Indu£rionis fumma fic erit, 

5
 6

 7 8 9 
5 8 o z 5 

Cap. 3. de fubdu&ionc. 

6. Suhduttio eflnumeratio prima}qua 
numerus a numero Jemel fubduciwr, & 
habetur quißt reliquus. 

Subducito 2 de 5, reliquus erir 3, fubducito 
4 de 9, reliquus erit 5 . Subducenda fint 2 3 4 do 
345, difpofms ordine numeris, ut refpondeani 
homogenei inter fchoc modo, 

3 4 5 

Subducendo infia.mprä autem a quo fubduT 
Aio facienda : Incipies à finiftra dextrorfum,c6-
traquàm in additione, ut 2 fubduetis 63, fuper-
notabis i,delctis 3 & 2: deinde fubduces 3 de 41 
& fupernotabis i,deletis 4 & 3. Dcnique fubdu­
etis 4 é 5,fupernotabis i,deletis 5 & 4, unde in-
venies rcliquum efle 111, cum fubduxeris 2 3 4 » 
345. Induótio rota fic erit, 

I i i 

* y # 
A iüj 



8 A R I T H M E T I K 
Sed in hac fubdu&ionis via,cúm fequés iùbr 

(ducéda nota major eil quam fuprapofita, ne no-
tarum litura molefta ílt, commodiús é reliquq 
precedente i mente refervabis,quod notam fe-
quentem denarioaugeat,utiì fubducenda fine 
3 4 5 de 4 3 í, cum iubduces 3 de 4, non iùper-
potabis i,quia 4 fequensfubducendanota,ma-
jor eft fuprapofito 3, fed illud mente reièrvabis: 
$c 4 fubdu&is 413,manerent ?,fed 8 tantum fu-
pernotabis,& i mente refervabis:quia5 fequens 
fubducenda nota major eft. Itaque 5 fubductis á 
12, reliqua 7 fupernotabis, unde invenies fub-
du&is 3 4 5 de 4 31, reljnqui 8 7. Tota indu&iq 
fìc erit. 

8 7 

z # g 
Hxc fubducendi vera via eft , nec omninp 

priús antecedens nota eft fubducéda, quam pro-
VideriSjUnde reliqua: fubduci poflint.Sic divifio, 
-ideft,multipIexfubduc"tio poftea progredietur̂  
& fic de ièquentibus providebit. Itaque medita­
da priús eft fímplex ifta íubdu&io, unde multi­
plex illa pofteá formada fit. In majoribus antera 
exemplisidem eft,ut fubduclis 48765253 de 
5 7 2 5 5 4 5 o, iùpererunt 8530157. 

Cap. 4. d̂ multiplicatione. 

Numeratio fimplicis numeri prima cjufino-
di eft, 
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d i e f t j C o n j u n c ì a d c i n c c p s c r i t i n m u l t i p l i c a t i o n o 

& d i v i f i o n c . 

7 . Multiplicatio est numerano con-
juncta, qua multiplicandus toties addi-
tur, quoties unitas in multiplicante conti-
netur,& habeturfaólus. \yd.j. 

U n i c a s n i l m u l c i p l i c a t : [ f e m e l 1, Cernei 2 , f c -

m e i 3 , e f t 1 , 2 , 3 } q u a m v i s p l u s fit a d d i t a . N a m 

i & i , f u n t i , i t e m i & 2 , f u n t 3 : A t 2 i ì b i a d d i t u s 

e f t 4 , q u o t i t e m e f f i c i t l u i m u l t i p l i c a t i o n p . N a m 

b i s b i n a f u n t i t e r o 4 . I d i n i l l i s e f t p r o p r i u m : A t 

2 c x t e r o s n u m e r o s m u l t i p l i c a n s , a u g e t ^ u t b i s 3 , 

f l i n t 6. S i c a d d i s 3 b i s q u o t i e s n e m p é u n i t a s i n 1 

r n u l d p l i c a n t e c o n t i n e t u r : b i s 4 , f u n t 8 : a d d i s e -

n i m 4 b i s q u o t i e s u n i t a s i n 2 m u l t i p l i c a n t e c o n ­

t i n e t u r . E t h a e c p r i m a m u l t i p l i c a t i o n i s f p e c i e s , 

d u p l i c a t i o d i c i t u r : c u j u s t a m e n a r s e a d e m , q u a ; 

r e l i q u a r u m m u l t i p l i c a t i o n u m : b i s q u i n a f u n t i o, 

f ì c n o t a b i s , 

5 

2 

1 o 

8. Si duo numerifuerintfafli a duob9 

interfe multiphcatis3erut aquales. 16.p.y\ 
U t q u a t e r q u i n a , f u n t 2 o , & q u i n q u i e s q u a -

t e r n a , f u n t i t c m 2 o . 

<>. Sinumemsfuerit faflus a duobus 

file:///yd.j


IO A R I T H M E T I C S 
tot'iSy eritaqualisfaótis ex altero to to 0* fegmentis reliquu i,j>.z. 

Lit fepties odtona, funt 5 6. hie fa£tus eft nu-
merus é duobus totis 7 & 8. Seca 8 in 4 & 4« 
& utrumque tegmentum multiplica pet 73facies 
2 8 & 2 8, é quibus additis, reftitues 5 6. Etgo 
major multiplicado hujufmodi proponatur, &C 
quaeratur , quis numerus efficiatur 456 per 4 
mukiplicatis. Siniilrorfum ut in additione pro-
cedes , & multiplicaren! duces per tres mukipli-
candi notas figillatim, & tribus trium fegmen-
toium multiplicationibus fingularibus multipk-
cationem totiuscum toto abiolves, numeris ita 
diípofitis fie incipies, 

4 5 * 
4 

Quarer 6 iunt 2 4: notabis igitur 4,& 2 o re-
fervabis pro 2 loci fequcntis:quater 5 funt 2 o, Sc 
2 refervata funt 2 2,notabis 2, refervabis iterum 
2 in locum proximum: quater 4 funt 1 6 & 2 re­
fervata funt 18, qua: notabis integra. Induftio-
nis fu rum a fie erit. 

4 5 * 
4 

1 8 2 4 
Undeinvenies4 5¿per4 mukiplicatis fieri 

1824. Hie multiplicand per 4 totum multipli" 
catorem/ria tegmenta multiplicandi .tanquam 
feparatitn mukiplicaiTes 6 per 4, & fecifTes 2 4; 

Deinde 
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P e í n e l e 5 o p e r 4 , & f e c i í T e s 2 o o . D e n i q u e 4 0 0 

p e r 4 , & f e c i í T e s 1 6 0 0 , p o f t r e m ó t r e s f a d o s fin-

g u i a r e s a d d i d ¡ f l e s , h o c m o d o , 

1 6 o o 

2 0 0 

• i 4 

1 8 2 4 

r a n t u m q u e f e c i f t i , a c ( 1 t o t u m h o c 4 5 6 , p e r t o -

t u m 4 u n a m u l n p l i c a f l e s . 

1 0 . Si numerus jueritj"aflús á duobus 
totis} erit ¿equalisjaclis éfegmentis mñ-
ufque.i.p.j. 

L i e 7 2 c f t f a d u s é t o r i s 8 & 9 , frangarur 

u t e r q u e i n q u o t l i b e t f c g m e n r a , u t 8 i n 3 6 c 5 , $ 

i n 2 & 7 , & í i n g u l a p e r fingula m u l t i p l i c a , f a -

c i e s 3 5 . 1 o . 2 1 . 6. é q u i b u s a d d i t i s r e f t i r u e s 7 2 . 

S e d p r o p o n a t u r e x e m p l u m p a u l ó p l e n i u s , & p e r 

i f t a f e g m e n t a t u m m u l t i p l i c a n d i , t u m m u l t i p l í ­

c a n o s m u l t i p l i c a t i o i n d u c a t u r : u t 2 o 7 o p e í 2 -

o 4 m u l t i p h c c n t u r , fingularis i n d u d i o f e g m e n -

t o r u m . c o m p o n e t t á n d e m 4 2 2 2 8 0 . I n d u d i o -

n i s f u m m a fie e r i t . 

2 0 7 0 

2 0 4 

8 2 8 0 

0 0 0 0 

4 * 4 ° 

4 x 2 2 8 0 
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Quo in exéplo, ficut in caeteris omnibus cir-

c-ulus per circulum, aut circulus per numero ni­
hil cfficit. Circulus itaque pro inventione talis 
multiplicationis, notabitur ad fequentes notas 
augendum. 

Numeros in circulum deíinStcs multiplica­
re compendio poflumus,detrac"tis ultímis circu-
lis : Deinde iifdem fado pof tpof i t i s : ut fi multi-
plicentur 7 2 o o per 4 $ o ,omiffis circulis illic 
d u o b u S j hic u n o multiplicabis 7 2 per 4 5, & fa­
ció 3 2 4, poftpones tres circuios, hoc modo, 
324000. 

Cap.;, dedivifione. 

i r . Divißo eñ numerado conjunffa» 
qua divijor jubduátur a dividendo quor 
ties potefl3& habetur quotus. 

Sic divifio 12 in 3 eft fubdu&io 3 quater ite­
rata^ habetur 4,pro quoto. Dividendus ígitur 
numerus, eft tanquam haerediras dividenda: di-
viíbr eft numeras partium,velut haeredum, qui-
bus ex aequo dividatur,quotus eft pars quota ha> 
redis cujufque» 
Ii. Numerus minor eñ pars majoris 
autp'artes. 4. p. 7. 
13. Pars quae dividit majorem. $.dj. 

Ut 3 eft p4'S 12,nempe quarta. 
14. Par-
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14. Panes quando no dividit majore. 4. d.y. Ut 8 non dividit totum 12.Nam cúm femelfubduxcris, manent 4 .Itaque 8 funt duse quartae duodcnarü. Pars illa quota, hxc quanta vulgo dicitur. 
i j. Si numerus in numerufuerit divißs, 
quot9 erif pars cognominis diviforiio.p.y tlt 12 dividiturin3,&:quötus 4 eil tertia pars divifi. 
io\ Etß numerus habueritparte quor 
übet ydivideturin numerum parti cogno-
minem.^o.p.j. Ut 12 habet tertiana partem, & ideó dividi-turin 3. Quptus autem ille divilbri cognominis adnotatur ad latus. Sic 18 diviiis in 2,quotus e-rit 9,hoc modo, 1 & (9 

% Etharcpnmain 1 diviíío dicitur dimidiatio," cujus tarnen ars eadem eil qua? divi fionis in 3 4» & quemlibet alium numerum. Si diviíío tota íi-mul expediri non poffit, induzione eft utendú, &quidem dextrorfúm,ut in fubdu&ione. Exé-plum fit primum de divifore fimplici. Dividan-tur 7 4 7 6 per 6. Notabis primúm dividcndum & divilorem fie, 
7 4 7 6 



14 ARITHMETICS E 7 potes fubducere 6 íemel,8c manet i. no-tabis igitur i pro quoto, Se deletis 7 dividen­dole 6 divifore, fuperferibes 1. Prima indudid fie erit, 1 7 4 7 6 (1 
fi Secúdó produces 6 diviiòrem in proximum locum.Jam 6 potes fubducere bis á 14 , & ma-nent 2. Adnotabis igitur quotum 2, & dclctis¿ 6c 1 4, fuperferibes 2 reliquum. Secunda indu-dio lie ent, 
x 2 7 4 7 t (12 
fi fi Tertio produces 6 diviforem in proximum lo­cum 2 7. unde potes fubducere quater,& manee 3. Adnorabis igitur quotum 4, & deletis 2 7 Sí 6, íüperfcribes 3. Tertia indudio fie erir, 
x x 3 
7 4 7 ¿ (124 
fi fi fi Poliremo produces in reliquum locum 3 63vn-de potes fubducere fexies,& nihil manet. Adno­tabis igitur 6 quotum3deletis 3 6 8c 6. Tota inda dio lie erit, 
x z % t #í fi (1146 • fi fi fi fi 

Hie invenís 7 4 7 6 in 6 diviíis quotum eílc 
I234<í 
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I 1 4 6 : E x e r o p l u m d e i n d e f i t d e d i v i f o r e r n u l t i -

p l i c i , q u i p e r p a r t e s f u a s s q u a l i t e r f u b d u c e n d u s 

f î t â l u p r a p o i i t i s d i u i d e n d i n o t i s , q u o t i e s n e m p e 

q u o t u s c o n t i n e t u r . E t h i e f u b d u & i o v e r a . d e q u a 

d i x i f p l a n é c e r n i t u r , c u m f u b d u c e r e i n c i p i a s 

d e x t r o r f u m fingulas f u b d u c e n d i n o t a s a n t é r o e -

d i t a n d o , q u â m q u i d q u â d e p a r t e q u o t a ftatuas. 

D i v i d a n t u r i g i t u r 1 4 4 p e r 1 2 : N o t a b i s p r i m d m 

d i v i d e n d u m & d i v i f b r e r a f i e , 

I 4 4 

1 2 

A c v i d e b i s 1 a b I f e m e l f u b d u c i , & r ô t i e s 2 â 

4 , & 2 r e f t a b u n t : a d n o t a b i s i g i t u r 1 p r o q u o t o . 

Se d e l e t i s 1 4 & 1 2 , f u p e r f e r i b e s 2 . I n d u & i o p r i ­

m a f i e c r i r , 

2 

* # 4 (t 
x x. 

S e c u n d o p r o d u c e s d i v i f b r e m i n p r o x i m u m 

l o c u m 2 4 , a c v i d e b i s â i b i s f u b d u c i p o f l e : & 2 a 

4 t o r i e s . n e q u e q u i c q u a m r e f t a r e . I n d u & i o t o t a 

fie e r i t , 

x 
x 4 - « ( 1 1 

X Z, X. 
x 

I n p r i m a i n d u d t i o n e h u j u s e x e m p l i , f è c u n d a 

d i v i f b r i s n o t a f à f p i û s f u b d u c i p o t e r i t , q u â m p r i -

m a . S / t e x e m p l u m u b i p r i m a f à e p i û s f u b d u c i p o f -

fic q u â m f e c û d a , S e q u i d e m d i v i f o r fic m a j o r u m 

http://vera.de


nc%attttfê Sfionequoti peTTdtDlfefcrn rotum, 
prsiìaio memoria: tutiiis recolligentur s quàm 
cxpedirentur fèparatim finguls.Dividatur 841, 
per 2 9. Notabis primo dividendum &divifo-
rcm tic, 

8 4 1 
Ac videbis 2 ab 8 quatcf quidtem fubduci pofl 

fé. At toties 9 a 4 fubduci non pofle . Potes e-
tiam 2 ter fubducere ab 8 , fedp reliquis 2 4 non 
pores toties fubducere 9. Stìrauces igitur5ùt a> 
qualitas fubduclionis in partibus diviforis obfer-
uetur,2 ab 8 tantum bis,& à reliquis 441 toties 
fìibduces 9,& manebunt 2 6. A dnotabis igitur 2 
prò quoto, & pereum multiplicato divifore,re-
colliges in vniij quod ifta multiplicis fubducì:io-
nis ssquatione comprehendifti, & facies 5 8,qua: 
deleto divifore.fùperfcribes dividendo,& ab eo 
fìibduces .manebunt 2 £,quae fubducendo 5 8,3c 
fuprapofito 8 4. deletisjfuperfcribétur. Inducìi© 
prima fìc erit, 

2 6 

X *i (ì 

* * 
Secundó produces divifòrem in reliqirara 

dividendi locum. Sic potes 2 fubducere trede-
cies à fuprapofito dividendo 2 6. Veruni ab uno 

reli-
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f e l i q u o n o n p o t e s f u b d u c e r e 9 t o t i e s . N e c o m n j . 

n o fieri p o t e f t j U t n o t a d i v i f o r i s u l l a , i n u l l a d i v i -

fione p l u f q u a n o v i e s h a c i n d u c t i o n i s v i a f u b d u -

c a t u r : q u i a m a j o r n u m e r u s q u a 9 u n i c a n o t a & 

u n i c o l o c o c o m p r e h e n d i n o n p o t e f t . C i i m v e r o 

2 a 16 n o v i e s f u b d u x e r i s , à r e l i q u i s 8 1 p o t e r i s 

f u b d u c e r e 9 t o t i e s . A d n o t a b i s i g i t u r 9 p r ò q u o -

t o , & r p e r e u m m u l t i p l i c a t o d i v i ( o r e , F a c i e s z6 it 

q u a : d e l e t o d i v i f o r e . f u b f c r i b e s d i v i d e n d o , a b c o ­

q u e ( u b d u c e S j d e l c r i s i n f r a f u p r a q ; n u m e r i s , t u r n 

f u b d u c t i s ^ t u m i n ( k f à i 5 r a f u b d u & i o e f t , n i h i l r e -

ftabic. T o t a i n d u c ì i o fic e r i t , 

z fi 

a # * (19 
t % x 

z 
z fi 

S i c o n t i n g a t d i v i f o r e m a l i q u o p o f t p r i m u t n 

I o c o m a j o r e m e f l e d i v i d e n d o , c i r c u l u s i n q u o t o 

a d n o t e t u r : fic d i v i f i s ¿ 0 8 0 0 p e r 3 0 4 , q u o t u s 

e d i o o , & p r i m o t a n t u m l o c o d i v i f o r f u b d u c i -

t u r . Q u ó d fi i n r e l i c l i s m e d i o f p a c i o v a c u u s 

l o c u s o f f e n d a t u r , c i r c u l u s v i d e l i c e t a f e r i b e n d u s 

c r i t , q u o d a c c i d e t , f i d i v i d a s 3 6 4 i n z £ , u b i q u o ­

t u s e r i t 1 4 . fic, 

x fi 
1 & # ( * 4 

z fi fi 
z 

B 
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C a p . e. de numeratione partium. 

Si peracta tota divifionis induz ione aliquid 

e dividendo rclinquatur,propofitus numerus no 

«ft proprie divifus/ed numerus,qui divifione efl: 

omninó fubduclus 3reliquorii autem efl fua quat-

dam numerario. 

1 7 Dividendi minor divifori majori 
interjefia linea fuperponitur t iìleque nu­
merus }hicnomen appeìlatur. 

U t li 5 divifèris in 2,quotus erit z,8c rcliquum 

unum nominabituruna fecunda , & itanotabi-

tur - : item divifis 11 i n j , quotus erit 3 , & reli-

quum duae tetti«e,fic y.atquéita reliquarum par­

tium numerus erit ipfum reliquiim^nomen vero 

divifbr. 

1 8 . Quantum numerus partium abefh 
a nomine, totunius integri partes divide-
dodeßnt3utjemelabeo divißrßibdu-
catur. 
^ U t i n - f ^ d e f u n t ^ . 

19. Smumerusfit tequalti nomini >to-
tut es~l,fi major3plustoto3 fi minor3 minus. 

U r i - ± i.. 

2 0 . Pars autem major eß,cujusnomen 
eft 
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eß minus,minor,cujus nomeneflmajus. 
U t I m a j o r q u a m j , v e l i & ficin c o e t e r i s . E f t 

c t i a m i n p a r t i c u l i s 5 c p a r t i b u s p a r t i u m f u a q u a r -

d a m d i f t i n d a n o t a r i o , Sc e a r u m m i n i m a n o t a -

t u r , u t p a r t e s r e l i q u x n u l l a i n t e r j e d a l i n e a . E r g o 

t r e s q u a r t a e d u a r u m t c r t i a r u m u n i u s f è c u d s , i t a 

n o t a b u n t u r \ \ \ . 

ti. Partium cognominutnnumeratio) 
ßeflatfolos numeros. 

S i c i g i r u r a d d e £ a d * , t o t x e r u n t A 

f u b d u c i t o - 4 , m a n e b u t £ . S i o n - d i v i f i s - | , q u o -

t u s e f t 4 , I t e m i n 4 d i v i f i s - ^ , q u o t u s e f t 4 , u n d e 

i n t e l l i g i s p a r t i e n t e m p a r t e m i n p a r t i t a q u a t e r i n ­

t e g r e c o n t i n e n t 

M u l t i p l i c a t i o a u t e m m u l t i p l i c a t n u m e r o s fi-

m u l & n o m i n a ; five e a d e n i five d i v c r f a : q u i a 

m u l t i p l i c a n d s : p a r t e s t o t i e s a d d é d a : f u n t , q u o t 

p a r t e s i n m u l t i p l i c a n t i b u s c o n t i n é t u r . S i c - | - m u l -

t i p l i c e n t f a c i e n t S i c y m u l t i p l i c e n t 
c i c n t - i f . ; 

S e d a l i q u a n d ó i n t e g r i 8c p a r t i u m f c r m i f t a 

n u m e r a t i o e f t , u t i n t e g e r p e r p a r t e s , v c l i n t e g e r 

c u m p a r t i b u s p e r i n t e g r u m f o l u m , v e l p e r i n t e ­

g r u m c u m p a r t i b u s e x p e d i r i d e b e a t . 

A d d i t i o n i h i l m u t a t . z & f f u n t 2 T , 2 & | ' c u 

z , f u n r 4 f / 2 } ) & 4 T , f u n t 7 T . 

S u b d u d i o e x i n t e g r i s c a p i t u n u p r o t o r p a r ­

t i b u s , q u a n t u m e f t n o m e n : u t à d u o b u s f u b d u -

c i t o y é i f u m e s 1 p r o 7 , a | f u b d u c e s 7 , t u m c 2 . 



lo ARITHMETICS 
manebit i ~,à-f- tolle i-, manenti. A 2 ~ tolle 
i j,manent j. Multiplicado integrum per partes multipli-cat;fubjiciendo integro tanquam numero I pro nomine fic -f per •§• faciunt y,id eft 2. Integer vero cum partibus per integrum Ib-Iúm,velcum partibus multiplican poteft ièpara-tim.fic 7 j per2 ,facit 14-f. Sic 74 per2j3 fa­ciunt primó 14-j, id eft 15: deindê  &|,ideft 2-j-,quibus additis totus eft 17 -f. In divifioneidem fieri poteft, ut fi dividas s~ in 2 j, iùbducerc potes 1 a j bis : item ab 1 reli-quo & cft à |, potes iùbducere toties y.Sed cjuimodi excmpla in multiplicatione & divifio-ne rara erunt, in quibus partes expedid poflunt ablque reduitione, de qua pofteá, ficuti de reli-qua partium invendone in nominibus diverfis. 

Cap.7.de primis & faftis numeris. 
Atque hxc numeratio communis eft, undo differentia numeri triplex oricur,prima numerus dicitur primus aut fa&us» 

11. Primus eft numerus individuus ab 
alio numero, ii.d.y. 
lit 2,3,5,7. Si enim numeri á nullo alio nume­ro dividi poffun̂nec ideo facíi íunt ab alio nu­mero. 

2.3. Faflus eß numerus dividms ah a-
lio 
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Ho numero. 13. d. 7. 
U t 4 dividitur a z, 6 a 3, 8 a 4. Itaque facìus 

numerus fit muhiplicatione veri numeri per ve­

rum numerum. 

14. Sinumerusfueritfaflus,eritdivi-
duus ab aliquoprimo. 33.^. 7. 

U t 6 facìus,eft dividuus a 3 primo. Sifaólus a duobus datis fìt divi­duus aprimo}alter datorum erit dividuus abeodem. yt.p.y. 
U t 48 factus ab 8 & £,eft dividuus 33 ,2 quo 

Se 6 edam dividuus efl;. Primus Sc fa&us nume­

rus ejufinodi funt, fed alia ex his partitio cópo-

nitur primorum ititer fe & factotum intet Ce. z6. Primi inter fe funt numeri ab uni-tatefola dividui comuni divifore.n.d.y. 
U t 2 & : 3 . U t t u m autem numeri dati primi 

fmt inter f e , cognofeitur fubductione Se divi* 

fionc. z 6 Si duobus numeris inxqualibus da 
fiSy 'vicifirn fubduclo femper minore 4 majore quoties poterit>fola unitas reliqua diviferitantecedentem3 dati erunt primi inter fe. i.p.j, 

B iìj 
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U t 2 & j f u n t p r i m i inrer f e : q u i a f u b d u d o . 

m i n o r e 2 à m a j o r e 3, fola eft u n i t a s , qua: p r s c e -

d e n r e m d i v i d a t . S i c in 8 8c 9. S e d in m a j o r e n u ~ 

r n e r ò r u m dif ferent ia i d e m f u b d u d i o n e m u l t i -

p l i c i & d i v i f i o n e m u l t o p r o m p t i i i s e x p e d i e t u r , 

u t i n 2 7 & 8. N a m p r i m a d iv i f io 2 7 in 8, r e l in -

q u e t t a n t u m 3 : f e c u n d a d iv i f io 8 in 3 . r e l i n q u e t 

2 . t e n i a 3 in 2 , re l inque t u n i t a t e m f o l a m , & r e m 

c o n f i c i e t . S j d e tr ibus aut c o m p l u r i b u s quseftio 

i i c , p r i m i fint inter fe, n e c n e , c u m d e d u o b u s e x -

p l o r a t u m f u e r i t , c o n f t a t h o s d u o s a d q u o f c u n q j 

a l ios fore p r i m o s , q u i a e o r u m p r s t e r u n i t a t é d i -

v i f o r c o m m u n i s n u l l u s e r i t . 

2,8. Si numemsprimus non diviferit da* 
turn numemm3eritprimus adeum,$i.p.y. 

S i c 5 eft p r i m u s a d 5 . 

2 9 . Si numems diviferit akerum duo-
rum inter feprimorum} eritprimus ad re~ 
liquum.ifp.y. 
- U t t f & j l ù n t p r i m i i n t e r f è , & 3 d i v i d e n s i p . 

f u m 6 eft p r i m u s ad r e l i q u u m j . À t q u e ita d a t i 

p r i m i inter fe n u m e r i c o g n o i c u n t u r f u b d u d i o -

n e & d i v i f i o n e . I n u e n i u n t u r a u t e m & p r o c r e a n -

t u r a d d i t i o n e & m u l t i p l i c a t i o n e , a d d i n o n e p r i -

m u m . 

30. Si duo dati numeri fuerint primi 

interfe3& totus edam eritprimus ad u* 
r r u m q u e : 
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trumque : Et fitotuse'datisfueritprimus adalterUydati erunt interfeprimi^o.p.-j. 
I l e 8 Se 9 f l i n t i n t e r f e p r i m i , & t o t u s e x i i s 

17 e f t p r i m u s a d 8 & p r i m u s a d 9: Se c o n t r ^ q u i a 

t o t u s 17 e f t p r i m u s a d 8, v e l a d j ù d e ó d a t i 8 Se 9 

f u n t p r i m i i n t e r f e : M u l t i p l i c a t i o n i s i n v c n i i o c o -

p i o f i o r e f t . 3 r. Si duo numerifgiìlatimfuerintprì 
mi ad aliquem faffus ab ih erit primus 
adeundem.zé.p./. 

U t 4 & j f u n t p r i m i figillatim a d 9 , Se 20 f a -

c l u s a b i i s e f t p r i m u s a d 9. 

3 2 . Si duo numeri fuerint primi inter fe3facl:us ab altero erit primus ad teli-
qnum.zj.p.y. 

U t 2 S e 3 f u n t p r i m i i n t e r f e , & 4 f a c t u s 3. 2 e f t 

p r i m u s a d 3. 33, Sì duo numeri ad duos numeros fi­gillatim fuerint primi yfac7i ab iis erunt primi interfi.zSp.y, 
U t 8 & 9 f u n t figillatim p r i m i a d 7 Se 5 , n e m -

p c 8 a d 7 Se 5 : i t e m 9 a d 7 & 5. I t a q u c 7 2 & 35 a b 

i i s f a c ì i 3 f u n t p r i m i i n t e r l e . " 

3 4 Si duo numeri fuerint primi inter 
B i i i j 
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ßfafli ab iis eruntprimi interfe,&fa* 
eli a datis per poßremos faflos deinceps 
perpetuo primi erunt> 
U t m hoc ordine, z 4 8 16 32 

3 9 27 81 243 

3 Facti inter fe funt numeric dividui 
ab aliquo numero comuni divißre,14.cZ. 7 

U t 4 öc 6 fa&i funt inter fe.quia 2 eft ìllis com 

munis divifor. Duoautem hie quasruntur, ma-

ximus divifor & minimusdivifus. 

3 6 . Si duobus numeris datis in^quali-
bus facTis interfe} minor fubducaturvi-
cißim a majore quotiespoterit, primus re­
liquus dividens antecedentem}eritmaxi' 
mus communis divifor datorum, i.p,j. 

U t in 4 & 6,fubducatur 4 minor à majore 6, 

reliquus 2 dividet antecedentem 4. Itaque2 eft 

maximus communis datorum divifor. Sic in 2t 

&C i j , fubducto vici i l ìmijà 21 , & éreliquoaijf, 

tandem relinquetur3 communis menfura. 

37. Qua via duorum maximus com­
munis divifor inventus e£l} eadem trium 
& quamlibetmultomm invenietur.^p.y. 

N a m cum prscedentium duorum maximus 

com-

http://14.cZ
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communis divifor repertus fuerit, ipfius &c fc-

quentis numeri divifor fimiliter inquirendus eft, 

ut in 8, 6,4, maximus cómunis divifor 8 & 6 eft 

a l t u r a maximus cómunis divifor i &c 4 eft itera 

2.Ergo 2 eft maximus cómunis divifor in 8,6,4: 

fìc'in 12,8,6, maximus cómunis divifor cft ite 1. 

Sic in 6,12, 1 8 . 2 4 , maximus communis divi­

for eft £.Hic compendium eft. 

38 Si numerus minor diviferit majore'> 
erit maximus communis divifor utriufy, 

U t 4 dividit 1 2 , & eft maximus divifor & fui 

et 1 2 . E dottrina maximi diviforis fequitur per 

oppofitum dottrina divifi minimi. 

xs- Si numerus fuerit faflus ab altero 
datorumper akerius divifòrem cognomi-
nera maxima communi divifofi, erit mini 
mus divi fus a datis. 3 6,p./, 

Sic m i n i m u s d i v i f u s a i 2 et8 eft24. N a m fi 

diviferis 12 et 8 per 4 maximum divifòrem, ha-

bebis cognominem partem in altero 3 , in altero 

2jam'jmultip!<ca alterné vel r 1 per 2,vcl 8 per 3, 

babebis 2 4. Exemplum fìc eft, 

M ; 

« Y 8 

4; 3 A z 
40. Si duo numeri divifèrint alicpuejnì 
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nimus ah illis divifus t dividet eundem, 
l i t 6 Sc 4 dividunt 24 & 12 minimus divifus 

a £ 8c 4,dividit cundem.Ex ilia generali invenié-

di minimi divifi propofitione , compendium 

duplex oritur. 

4 1 Si numerusfueritfaflus a duohus in-> 
terfeprimis>erit minim9 divifus a datis. 

Sic minimus divifus ä 3 & 2yeft 6, quia i ma­

xi mo communi divifori cognominis in 3 , divi-

Ibr eft 3 , qui multiplicans 1, facit £ : contra in 2 

divifore cognominis maximo divifori eft 2,qui 

multiplicans J, facit ei iamé. Itaque cum unurn 

nuximus divifor nihil dividat, multiplicatio fo­

la hie eritjdivifio fruftràadhiberetur,ut hie, 

6 

1 ) 3 X 2 : 

4 1 . Si numerus major fuerk divifus a 
minore3erit minimus divifus ah vtroque. 

Sic ah 8 & 4 minimus divifus eft 8, quia maxi­

mo eoru divifori 4 cognominis djyifor in 8 eft 2, 

qui multiplicans 4,rehquum facit 8:fic idem ma 

ximo divifori cognpminis in 8 divifor eft 1 qui 

multiplicans 8,facit'etiam 8. Atque hoc c o m ­

pendium fuperiore majus eft, & hie tum divido, 

tum multiplicatio fruftra eflet,ut vides infuhje-

&.o exemplo. 
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4) 1X2 

Ergo hoc duplex compendium eft e prima propofitione inveniendi minimi di~ vifi. Eadem 'via minimus a tribus aut quatuoraut quothbetdivijis invenietur. $.p.7. Qujarepertus jam minimus' divifus confe-rendus eft cum proximo. Nam factus ab altero per altenus divilorem maximo communi divi-fori cognomincm,eft minimus ab its divifus, fic minimus ab 8, ¿ ,4 divifus, eft 2 4. Nam 2 4 eft minimus divifus ab 8 & 6 : rurfum item mini­mus divifusefta24&a4,utéfecundo confe-ftario pater.Sic ¿5,4,8 minimus divifus eft 2 4 , quia minimus divifus a 3 & 4 e f t i 2 , turn mini­mus divifus a 12 & 8,eft 2 4. Sic minimus divi­fus a 2 , 3 , 4 , j eft £ 0 . hinc fèquitur, 43 Sinumerusfueritminimus divifus a nominibus datarum partium, eritminw frius qui h ab e at dataspartes. 41 .p. 7. 
tit minimus divifus quihabeat-j j i eft it ncpe minimus divifus a 2 , 3 , 4 , quique minimus bifariam,trifariaquadrifariam dividi poffit. Sic minimus qui habeat t t ? Ì eft̂o.nempc mi­nimus divifus a zt 5, 4, j,quiq; in has partes mi-
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nimus dividi polii t. 

Cap.8,dc numeris paribus Se imparibus. 

'Arque hjec de primis & fa&is tiumeris, iccu-

da abfoluti Se fimplicis numeri diftnbutio eft in 

numerum parem & imparem. 

4 4 . Par eil numerus dividuus a bina­
rio. 6. d.j. 

Sic 2 ipfe par,quia dividitur á ícipío femeljiiè 

4 eil par,quia dividitur á 2 bis. 

45. Impar eíl numerus individuus k 
binario.-j.d.y. 

U t 3.itaque. 

46. Impar unitate dijferta pari, 
Sic 5, iic 7 , & fimiles funt impares numeri, 

quibus unitate fubdudta,pares erunt 4,6. 

Par eil pariter par tantúm.parjter impar tan-

túm,pariter par í imul ,& pariter impar. 

47. Pariter par efl numerus tantum di* 
viduus 4 pari per parerne ,d.y. 

U t 8 pariter par eil, quem 2 par dividit per 4 

parem. 

4 8 . Si numeri fuerint ab unitate con~ 
tinuéduplicati 3 quilibet erit pariter par* 
$i,p.9. 

U t 
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t ic i , 2 , 4 , 8 , i$, 3 3 , ¿ 4 . 

45) . Pariter impar efi numerus tantit 
dividuus a parí perimparem.y.d.y. 

tic í .qucm 2 par dividit per 3 imparem. 

5 0 . Si numeras habuerit dimidium im-
parem,eritpariter impar tantúm.tf.p.p. 

t l t 6,10,18, quia horum dímidia pars eft im­
par, nempe 3 , 5 , 9 . 

5 1 . Pariterparjimul & pariter impar3 

eft numerus ñeque ab unitate duplicatus, 
. ñeque dimidium habes imparem.} 4 .p.9. 

t ic funt 1 2 , 2 0 , 2 8 : quia ñeque duplicad func 
abuni ta re , ut 2 , 4 , 8,16, ñeque dimidium ha -
bent imparem, cúm dimidii ipíbrum 6 , 1 0 , 1 4 , 

í intet iam pares. Impar eft impar íimplicitcr vcl 
impariter. 

5 1 . Impar ftmpliciter, eft numerus di-
viduus tantúm ab unitate perfeipfum. 

3 , 5 , 7 , & quilibet primus. 

53. Impariter autem impar eft nume­
rus dividas ab impari per impare. 10. d.j. 

t i 1 1 5 impar dividitur in 3 imparemjíecundura 
5 imparem. 

Itaque omnis impar iroparite^eft factus nu­
merus . 
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Cap.«?.de numero perfe&o & imperfe&cu Additurad duas fimpliccs numeri diftribü-tionestertia diftributioinnumerum perfe&ura Sc imperfe&um. 

54. Perfeétus numerus, eß numerus 
partium toti cequalium.n.d.y. Utfcnarii partes funti, 1,3, quas addita; funtaequalestoti 6. Et bic unitas numerus eft. Nam fi pars;e(l etiam numerus numeri. 
55. Si énumew continue duplicata ah 
unitate totusfitprimus, & ah eo totidem 
continue duplicentur, quotantefiueram, 
ultimus eritperfeclus, relicpui partesper-' 
feéii.$6.p:9. Ut hic, 

1 i f 3 s. Addei &t,'totus3eft primus,& fècundusab co continue duplicatus eli 6 perfedus,cujus om-nes partes funt, r, 2,3, & ìòlus eft perfe&us in« ira 10. Secundó,ut hic, 1 2 4,] 7 14 28. Adde 1,2,4, fùnt7, Se tertius ab eo conti­nue duplicatus 28 ed perfedus,eiu(quc parres o-mnes 1,2,4, 7,14, &c folus hic eft perfc&us* io ad no. Tertió, ut hic, 
x , 2, 4, 8,16. j 31, 61, 124, 248, 49*. Addc 
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A d d e 1, 2, 4 , 8,totuscfti5Compofitus,pra:-» 

t c r e a t u r i g i t u r . A t 1 , 2 , 4 , 8 > 1 6 a d d i t i s , t o t u s eft 

31, p r i m u s , & q u i n t u s ab c o d u p l i c a t u s 4 9 6 p e r -

f e d u s , e i u f q u e partes o m n e s funt 1 , 2 , 4 , 8 , j6, 

31, 62, 124, 248, 4 9 6 , f o l u s h i e p e r f e d u s eft a 

100 a d i o o o , & fic d e i n c e p s . I t a q u e u t p e r f e d u s 

f ò l u s n e g l e d i s p a r t i b u s h a b e a t u r , h i n c f a d u e f t 

a b E u c l i d e t h e o r e m a in h a n c ( è n t e n t i a m : 

5 6. Si enumeri* continue'duplicata ab 
unitate totusßt primus ,fac~fus ab eo pex 
ultimum eritperfeflus. 

S i c d e i n c e p s à 1000 a d 10000 p e r f e d u s e/t 

8 1 2 8 , rarique a d m o d u m fùnt h i n u m e r i , i m o 

n o n n u l l i s g r a d i b u s n u l l i f u n t , u t f e x t o , u n d e c i -

r n o , d e c i m o f e p t i m o , & p l c r i f q u c a l i i s . S i c i g i t u r 

p e r f e d u s cfficitur é pari ter par ibus & ex i m p a r i -

b u s p r i m i s , i d e f t , ex m a x i m e d i v i d u i s & m i n i m e 

d i v i d u i s . 

5 7 . Imperfeclus numems3 efi numems 
partium toti inxqualium. 

E f t q u e r e d u n d a n s a u t d i m i n u t u s . 

5 8 . Redundans, eßnumerus imperfe~ 
Üus partium toto majomm. 

U t i 2 , c u j u s parres z, 3 , 4 , 6 c o l l c d s , fune 

16 majores t o t o 12. 

5 9 . Dimimtus}eß numerus impetfe-



3i a r i t h m e t i c s . {ins partium toto minorum. 
II c 4 , 8 , & quilibet pari ter par. 

' a r i t h m e t i c je 
L I B E R I I . 

Cap.i. de primis difFerentiis 
comparationis. 

P r i m a pars Arithmetics adhuc fuit, lccii-. 
dafequitur. I. Arithmetics pars fecunda eft} qua interpretaturnumerorumcomparationes> comparationumque genera & proprietà-

tes. z Comparano numeromm eßhahitu-¿0 qusdam ipforum inter je. 
Comparatici eft ratio vel proportio. 

3. Ratio eß comparano quantitaris, 
3.̂ .5. 

Rationis termini duo funr, primus antece­
dens 8c dux.iècundus confèquens 8c comes ap­
pellane. Quantitas autem aequalis eft vel inae-
qualis, undefunt axiomara fèquentia. 

4. Si duo numeri fuerint äquales ei-
dem, 
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dem erunt äquales interß. 
Ut 2 & l fune äquales eidem 1 . Itaque ( u n e 

xqiules inter (è. j . Si numeri äquales addantur äqua-libus,toti erunt äquales.i.axio. 
U t 2 & i funt xquales numeri, adde utrique 

3 , t o t i e runt ; cV j : item äquales inter fe. 

6 Si äquales ßbducantur ab äquali-
busdeliqui erunt äquales. 3 .axio. 

U t 5 & 5 funt^cquales numeri : ab utroque 
tolle 3 ,mancbunt 2 Sc 2 : item xqualcs inter fe. 7 . Totus numerus major efl ßapar­
te. 9.ax.i. 8 . Si äquales addantur inäquahbus» toti erunt inäquales, ̂ .axio. 

Ut 4 & 3 funt inaequales n u m e r i , adde u t r i -
que 2 , t o t i 5 & é funt item inarqualcs. 9 . Si äquales fubducanturab inäqua-libusdeliqui erunt inäquales. $.ax. 

U t 6 8 c j funt insqualcs numeri , tolle ab u -
troqj 2 & 2 äquales numeros , reliqui quatuor & 
3 erunt item inacquales. Rat io eft arithmetica 
vel geometrica. 

1 0 . Ratio arithmetica}eß cbmparatio 
c 
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in quantitate , qua numerus dijfert a nu­
mero. 

l i t ratio arithmctica 2 a i m 2 eft xqualitatis, 
2 cum 3 eft differentia, i, z cum 5 eft differentia 
3 . Ideoque hxc ratio differentia dicitur. 

C a p . 2 . d e numerat ionerat ionum. 

11 Rado geometrica e fi comparano in 
quantitate, qua numerus ejldivifus in nu 
merum. 

Hic prateipué ratio dicitur : dum v e r o ratio-
nis termini fcributur, dux fuperné, comes infer-
n é notatur Ile, 

2 3 1 

2 2 

12. Datis rationis ter minis, genus di­visone , datoquegenere rationis, termini 
multìpHcatione inveniuntur. 

Sic datis terminis 1 ad 1 , 2 ad 1, ratio erit sc-
qualitatis ,quia a'qualis .xqualem femel dividit. 
Datis 4 ad 1,6 ad 4 , ratio erit inxqualitatis, illic 
dupla, hic fexquialtera, quia comes illic duccm 
bis,hic temei dividit,& dimidium fupereft. D e -
deris contra genus rat ionis , nempe ex illis quo-
tis ( 1 ( 2 (1 ~. Si numerus fit integer, habebis 

ducem. 
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duccrrij cui i pro comite uibjicies,fin frattus fir, 
multiplicabis inrcgrum per nomen, fattoque nu 
mcrum partium fimuladdcs,conftitues ducem: 
Comes autem ipie in numero permaner, ut in po 
ftremoexcmplormultiplicaiper z}Sc fatto 2 a d -
de ijconftitues 3 pro d u « } rationifquerermini 
erunt {. 

13. Rarionum communis numerano eß 
tanquam terminorumj-deoque eadem eil: 
qua partium, atque ideo ß comites ßnt 
iidem }foli ducesßeclantur, excepta mul 
tiplicatione 3 qua tum duces, tum comi­
tes multiplicat. 

Sic é ratione dupla 4 ad 2 addita ad rationé 
triplam 6 ad l , tota ratio eft quintupla io ad z. 
Sic ratione dupla 4 ad 2 fubduttaä ratione quin 
tuplaio ad z areliqua eft ratio tripla 6 ad 2,exem-
pla i ta funt , 

4 6 10 4 10 
item 

2 2 2 2 2 

Sic ratio dupla 4 ad 2 multiplicans rationem 
triplani 6 ad 2 , faciet rationé (èxtuplam 24 ad 4. 
Sic ratio tripla*^ ad 3 multiplicata per rationem 
quadruplam 8 ad 2 , faciet rationem duodccu-
plam 72 ad 6. Exempla ita fune 

C ij 
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* 4 

Divide rationem c 

8 

item 
7 2 

5 1 

uodecuplamiz ad ï,in r a 
tionem tnplam 3 ad 1 , guotus erit 4 , qui lignifi­
cai dividencem ration*m quater in dividenda 
contineri jaut ra t ionem quadruplam 4 a d i p r o 
quota rationeinveniri .* fie ratio f e d e c u p l a 3 2 ad 
2 divifa in rationem quadruplam 8 ad 2 , relin-
quit quotam rationem quadruplam . Denique 
quotushic eft nomen quota 1 rationis . 'Exempla 
ita (ùnt, 

3 » 

I I 

Si 

8 1 2 

item 
2 2 

1 4 ò i comités fint diverfi, opus erit re-
duHione3de qua fuoloco. 

E r g o h s c numeratio communis eft in addi-
tione,fubduc~tione,multiplicatione,divifione. 

15 Ratio inœqualitais redticitur adra 
tionem aqualitatis multiplicatione Jus converge. 

U t ratio * multiplicetur per rationem i>fict 
ratio l, qua;eftœqualitatis. 

Cap. 3. degeneribus rationis. 

Rat io prima eft aut conjuncta, prima multi­
plex 
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plex aut fuperparticularis aut (uperpartiens. 

16 Multiplex eil 3 quando terminus 
major dividitur a minor e.^.d.j. 

Sicomnis numerus multiplex eft ad unitate, 
ut 2 duplus,3 tnplus,4 quadruplus, & fic in infi­
ni tum . Sunt enim generis hujus rehquorum-
quefpecies infinita?. Atque hie antecedens eft 
mult iplexer dupUis,triplus,quadrupIus, qu inm 
plus,fextuplus. Cofequens autem iubmultiplex, 
u t fubduplus,fubtriplus,fubquadrupl 9,fubquin.-
tupluSjfubfèxtuplus. Hie etiamunitas numerus 
eft, ficuti fxpe in tota comparationum do&nna. 
Species veto fic notatur, 

* 3 4 5 6 

i r i i i 

dupla, tripla, quadrupla, quintupla, fèxtupla. 
Si iubmultiplex multiplici contra comparetur, 

^minoris inxqualitatis erit ratio, &c fubmultiplex 
öicetur,& antecedens minor enr,cófequens ma» 
jor,uc in ccereris deinceps.Nomen fiquidem ra-
tionis in minore qualiberin<Equalitate,femper ä 
majore Termino capitur, add i to , fub : fic igitur 
fubmultiphcis fpecies notantur, 

i l i 1 
1 3 4 5 

Subdupla,fubtripla,fubquadrupla >fiibquinrupla 
1 
6 

iubfcxtupla. 
C iij 
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Hxc prima inaequalitatis ratio , vera & pro­
pria divifione percipitur,reliquaj autem fpecies 
imperfetta divifione cognofcutur, perpetuoque-
pars aut partes relinquuntur. 

\y. Superparticularis efl, quando ma­
jor dividitur femel a, minore, & parser-
jus fuperefl. 

Si altera3fcfquialtera dicitur.fi tertia,fe(quiter-
tia.fi quarta/efquiquartajfi quinta/exquiquinta. 
fi fexta,fexquifexta,ut in fubjettis exéplis pats t . 

3 4 5 * 
* 3 4 5 

Sexquialtera,ièfquitertiafefquiquarta, fefqui-
quinra. 7 

6 

Sefquifexra. 
Ac fi majores minoribus dividas, quoti fpe-

ciem rationis & n o m e a fubtiliiis explicabunr, 
ut hicvides, 

T . 1 r i . jl rl , J L 

Si minor majoninhac ipecie comparetur^ra 
tio fubfùperparticulàris dicetur : res fic erir, 

2- 3 

3 4 

Subfcfquialtera, Subfefquitertia. 
4 f 

Subfèfquiquarta, Subfeiquiquinra. 
6 

Subfefquifexta. 
U b i 

http://dicitur.fi
http://tia.fi
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Ubi quotifuntprioribus fimiles. 

1 8 . Superpartiens efi, quando major 
dividitur femel â minore 3& ejus partes 
aliquot juperfunt. 
' Si duœ,fuperbipartiens, fi tres,fupertripartiés, 
fi quatuor.fuperquadnpartiéSjfi quinque, fuper-
quintupartiens, fi Ccx, fuperfèxtupartiens, Se ad-
dimusprartereanomen partis â comité , ténias, 
quattas, quintas, fextas, feptimas, fi cornes fit 3 , 
4 j 5> 6) 7- I taquenomen fpeciale duplex h i ce -
t i t , alcerum é n u m é r o , alterum é nomine par­
t ium, u t , 

5 7 9 
* 4 5 

Superbipart. Supertripart. Superquadripar. 
terr. quart. qutnr. 

1 1 1 3 

6 7 
Superquintupart. Supcrfèxtuparr. 

iext. fèpt. 
Q u o r u m quoti fpeciem indicantes funt, 
Jj, 1 ^ , \\, i | , i f . Si coparetur in hoc tertio 
generc minor majori,fuperbipartiens dicitur,Ô£ 
contrario modo notatur ,ut , 

3 4 

Subfupeibipatt. Subfuperttipart. 
tert. quart . 

C iiij 
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S б 
9 и 

SubiùpÊrquadriparr. Subperquintupart. 
quint . fext. 

7 
*3 

Subfupcrièptupart. 
fcptimas. 

Conjuncta ratio eft multiplex iùperparticula-
ris,aut multiplex fuperpartiens. 

19 Multiplexfuperparticularis eft}qua-
do majorßepius diriditura minore, £<r e-
juspars ßpereft. 

Ut, 
S 7 
1 5 

Dupla ièfquialtera. Duplafefquitçrtia, 

9 
4 

Duplaièiquiquarta. 
Et ficdeincepSj u t , n ad 5,duplaièfquiquin-

ta, 13 ad 6, dupla ieiquiièxta,quarum quoti funfj, 
i l il 2 - ri- Í -

Sic tripla fuperparticularis. 
7 io 13 16 19 z i Z5 г 3 4 5 ¿ 7 8 

Rat ionum quoti funt. 
эт» a y 3 4»П7» 3 6i Зу> 3T' 

A t 
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At fi con t r i minor majoricomparetur(Tub) 
utrique {pedali nomini prarponendum: ut ratio 
, eftfubdupla,fubfefquialteta, ratio \ eftfubdu-
pla/ubfefquitertiaj&c. 

2 o . Multiplex Jùperpartiens ejlguar­
do major fiepius dividitura minoree-
juspartes Juperjùnt, 

Ut, 
8 u 

3 5 

Duplafuperbipart. Duplafuperbipar. 
tcrt. quint . 

16 20 

7 5> 

Duplafu p erbiparr. D uplafuperbipart. 
fept. n o n . 

M 

il 
Duplafuperbipart. 

undec. 
Q u o t i rationum. 

1~ l 1 - 2 1 2 - 2 - - . 
» ' J » ? * 1 J 

C a p . 4 . d e primis diffcrentiis 
proportionis. 

Rat io adhuc fuit.fequiturproportio. 

2 , 1 Portioejifimilitudo rationum* 
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Ejufquepcrinde valer inverfio & alternano 

2 .2 . Proportionis inverfio, ejì ajìum-
ptio confequentis} njelut antccedentis iid 
antecedentem velut confequetem. 1 3 j . 

U t fi dixeris, ur flint 2 ad 4 , fic 5 ad 6 : Ergo , 
inquam.ut 5 ad 6, fic2ad 4 : item ut6ad 5,fic 4 

ad 2 . Deniquc ut 4 ad 2 . f ic 6 ad j,id m**iraM eft 
Euclidi. 

2 3 . Proportionis alternano ejl ajfum-
ptio antecedenti* ad antecedentem^ co-
fequentis ad conJequentem.u.&\i.d.^. 

U t fi dixeris.ut 5 ad io , fic 4 ad 8 : ergo,in-
quam,ut 5 ad 4 , f i c 1 0 ad 8 .1d \WKKÀ% efl Euclidi. 
Proportio eft difjunóra vel continua. 

2 4 Proportio dijjuncla, ejì proportio 
terminomm difjunólomm. 

Ur<? ad 1 2 , fic 7 ad 1 4 . hic termini quatuor 
funt diverfi. 

2 y . Proportio continua3efl proportio e-
jufdem termini fecundi & tertii. 

Ut 2 ad 4 , fic 4 ad 8 : hic d u s rationes uno 
termino continuantur. 

Cap^.depropot t ione arithmetica d isuni ta . 

\ Proportio efl; arithmetica aut geometrica. 

. Propor» 

I 
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%S. Proportio arithmeticalfimilim-
do dijferentiamm, 

l i t in 8, 6, i i , i o , utrobique enim eft z, pro 
differentia etiam inverfo m o d o t u t enim io ad 
i 2 , i i c6ad8 ,vc lut i2ad io , f i c 8 ad 6: una enim 
differentia z eft. Item alterno modo , ut 8 ad 6> 
fie 12 ad io. Ergo ut 8 ad 12, fic 6 ad 10. Propor­
tions arithmetics inventio varia eft, prima eft 
additionis. 

2,7. 57 cjuatuornumerifint arithmeti­
cs proportionates, extremus jimuluterque 
eritttqualis medio jimulutrique, 

l i t in 2,5, 4 , 5 : utrobique enim eft 7. Sic in 
1 2 , 1 0 , 6, 4 : utrobique enim eft l$. Secundaeft 
multiplications. 

z%. 5/ Jtnt quatuor numeri arithmeti­
cs proportionates ,fac7us a mediis fupera-
bit faflum ab extremis 3faclo a differen­
tia maximi a medio ,per dijferentiam e-
jufdem me dii aminimo. 

l i t in 12, 10, 8, £,fad:us ab extremis ef t7?, 
quern 80 fa&us a medio,fuperat 8, fa£to a 2,dif-
ferentia primi fupra medium,per 4 dificrentiam 
eiufdem medii a minimo. Sic in 12, 10, 4 , 2, fa-
cT:us ab extreme eft 24, quern 4 0 , fa£tus£me-
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dits fuperaritf , facto à 2 differentia primi a me­
dio j per 8 differétiam eiufdem medii a minimo. 
Termini tarnen recto conft i tuédi , ut medii fint 
medii quantirate. Neque hic dices ut i z ad 8,fic 
16 ad n , i é d vt 8 ad i 2 , f i c 1 2 ad 16. 

Cap .6. de proportione arithmetica con-
tinua 3eju(que progreflìone. 

E dii/uncta proportione Ari thmet ica , affè-
ctio continue dcducitur. 

2.8. Sifinttres numeri arithmeticépro­
portionales3medius erit dimidius extremi 
fimulutriufque. 

U t in 3,5,7.Nam 3 &cy funt to,quorum d i -
midius eft j . H i n c pater inventio medii arithme-
tici. 

30, Si fint tres numeri arithmeticépro­
portionales; factus a medio, ßperabitfa­
ctum ab extremis facto a dijferentiis. 

U t in 3,6,9, factus ab extremis eft 2 7 , quem 
36 factus ä m e d i o , fuperat 9 facto à differentiis 
3&3. 

31. Proportionis arithmetica continua 
termini quantumlibetcontinuatipojfunt, 
0-progreßio arithmetica vulgo dicitur. 

In ca quaerifoler terrninorum dirr~erentia,nu-
merus, 
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mcrus =primus,ultimus & fumma, qua? datis t u ­
bus inveniuntur. 

32. Si primus fuerìt fubduttus ab ul­
timo , reliquufque divifus in numeru ter­
minorum unitate minutum , quotus em 
differentia. 

l i t progieffionis quinque terminos habentis 
funto primus & ultimus terminus 2 & io ,numc 
rus autem terminorum 5,tolle igitur 2 primum a 
10 ultimOjreftant 8,quibus in quatuor numerum 
terminorum unitate minutum divifis, quotus e-
rit 2 p to differentia, per quam à 2 primo termi­
no inveniesreliquos terminos 4 , 6, 8,ufque ad 
10 ultimum,totaqueprogreffiocrit 2 , 4 , ¿ ,8 ,10. 

35. Si primus fueritJùbduclus ab ulti-
timo3reliquufque divifus indifferentiam, 
quotus urinate aufius, erit numerus ter­
minorum. 

l i t in eodem exemplo,tolle 2 à r e m a n e n t 8, 
quibus divifis in 2 differentiam,quotus eft-4,cui 
addeijhabes 5 numerum terminorum. 

34. Si unitasfuerit fubducla a nume* 
to terminorum, faSlufque a reliquo per 
dijferetiamfubduclusab ultimo,reliquus 
erit primus. 
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l i t in eodem exemplo, tolle i á 5 numero tcr-
minorum , & 4 reliquum multiplica per 1 diffe-
rent iam,& fai lumS tolle a l o ultimo,reliquus2 
eft primus. 

3 Si unitasfueritfubduHa a numero 
terminorum ,fa¿íufque a reliquo per dif­
ferentia additus primo, totus eritultimus* 

ÜtinprogreíTione ,2 , 4, é, 8 .io 3 numerus ter­
minorum eft 5, á quo tollatur 1 , & per 4 numerii 
terminorum unitate minutum, multiplica per 2 
differentiam,& 8 fadto adde 2 primum termina, 
totus erit 1 0 ultimus terminus progrefttonis. 

3 6. Si numerus fuerit faftus ex addi-
tis extremis per dimidium numeri ter­
minorum,vela numero terminorum per 
dimidium additorum extremorum, erit 
fumma progrefionis. 

l i t in 2 , 4 , ¿ , 8 , i o , 1 2 , extremis additis 18c 
12 , t o tu s 1 4 p e r 3 dimidium multiplicand,facit 
4 2 fummam quseíitam. Fac numerum termino­
rum imparem,ut in 2 , 4 , 6 , 8 , 1 0 , extremis addi-
tis totus eft i 2 , c u j u s dimidius 6 per 5 numerum 
terminorum multiplicatus,facit 3 0 fummam. 

' Cap.y.de proportione geometrica,deque 
invetioneproportionalium & insquahú. 

A d . 
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Adhucproport io arithmetica fu ir, geo metrica 
fequitur. 

3 7 . Proporiio geometrica e fi fimi-
litudo raùoniim.Af.à.^. 

Hic proprie proportio dicitur. 

3 8 . Proportionales {unt, quihabente-
andern rationem.y.d.^. 

Velini 9 ad 3,ficuciizad 4 . r a t i o utrobique 
cft tripla,ideoque 9,3, iz, 4,funt proportionales. 

3 9 . Si numeri fuerint äquales, erunt 
proportionales ad eundem, & idem erit 
proportionalis ad äquales.7.p.$. 
40. Et fi numeri ßuerint proportiona­
les ad eundem,eruntäquales, & adquos 
idemfuentproportionalis,& itti eruntx-
quales.y.p.f. 

Ut z Se z funt proportionales ad 3 : ut enim 
z ad 5,fic z ad 3. itemque 5 ad z, & z eft propor­
tionalis: ut enim 5 adz.fic; ad z,contraquez Se 
1 cum fint proportionales ad^funt arquales. Ite 
z Se 1 äquales,ad quos 5 eft proportionalis. 

4 t . Si duo numeri fuerint insquales, 
majorhabebit ad eundem majorem ratio­
nem, quam minor, & idem ad minorem 
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h ab ebit majorem rationem quam admà-
jorem.S.p.^. 
4 z . Etjìduo numeri habuerint adeu-
dem rationem inaqualem, qui habuerit 
majorem,erit major, ad que autem idem 
habuerit majorem rationem, erit minor, 
zo.p.j. 

l l t$ & 4 flint inarquales, & 4 ad 2 majorem 
rationem habet,nempe duplaro,quàm 3 ad eun-
dcm,nempe fefquialteram : item 2 ad 3 majorem 
habet rationem.nempe fefquialteram, quam ad 
4 fubduplam . Conuerfum patet in eodem ex-
cmplo, 

Cap. 8. de inventione propor t iona lem per 
rnultiplicationem, deq; redudione par­

tium ad cognomines & pro­
portionales. 

4 3 . Minores xqué majoribusfuni 
proportionales. 1 y . p.^. 

Ut 2 ad 4,fic 3 ad 6. Antecedentes enim d£-
midii funt confèquentium : datis autem minori-
bus, majores proportionales inveniuntur mult i -
plicatione. 

4 4 . Si numerus numeros multiplicet, 
fad i 
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facti erunt proportionales multiplicanti-
bus.iS.p.y. 

Ut 2 multiplicet 3 8c 4 , fadi erunt 6 & 8 pro­
portionales rnultiplicatis 3 & 4 . Item 3 & 4 mul 
tiplicentz ,factiiidem 6 8c 8 erunt indem pro­
portionales multiplicantibus, 3 & 4 , quia u t ro-
bique a?que majores funt minoribus, 

R e d u d i o partium ad cognomines Sc propor­
tionales e proximo multiphcationis theorematc 
deducitur, atq; ut proportionales ipfi addantur, 
fubducantur.dividantur neceflaria. Proport io­
nales enim partes funt exdem quatumlibct ter-
minis difllmileSjUt 4 » 1 > i-

4 6 . Partium reduftio ad cognomines 
& proportionales partes, efl multiplica-
tio nominis & numeri per altem nomen. 

U t i n j , ^ , muleiplica 2 & 3 per 4 , item 3 Sc 
4 per 3,facics cognomines & proportionales par 
R E S T T > T T proportionales quidem,quia nume­
rus idemduos multiplieavit: cognomines vero 
& aequalium nominum, quia funt e duobus nu-
meris inter fe rnultiplicatis. 

4 7 . Momina reduflione eademfitfla, 
ad dinßonem nihil attinent. 

N a m cum reduxerispartes j , \ a d — , ~ , 
dicere toties k - \ fubduci nihüo plus cd 
quam dicere8 toties a9 . Itaque nominum inter 

D 
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fe multiplicado hic in diviiione omitt i tur. At ÍÍ 
feries reducendarú partium longiorfuerir,bina: 
rcducédsfunt jUt in y \ \> prima redu&ione 
atquehmcaddit ionera¿ra,habebis \ ~ \ deindc 
cum A redudtaefunt f f . 

4%.Eadem via redu¿lionis3cognofietur e 
binis partibus utm fint majores. 

U t 4- funt majores quam quia facía redu 
¿tionehabebjs-j~ pro \ : At habebis tantúm \ \ 

4 9 . Eadem via termini ratiomimßa-
¿íi ad Íntegros proportionales redeunt} ß 
numeri multipliceturpernomenunamm 
partium. 

Sic ^ , \ multiplicata? per 4 , redeuntad 
-•§•, id eft ad 2 & 2 Íntegros, & eadem rationem 
habentes quam habent ~ ad -£•. Si majores tér­
minos proportionales requiras,mulciplica rurfus 
~ Sc ~¿ per nomen 4,facies ¿ i & 4 | , id eil, 8 
& 8,vel multiplica per 6, facics A | id eil 12 
5c 12 íntegros proportionales datis fracíis ~ -§•. 

Idem erit , Ii cum integris fraeü miieeantur, 
u t fi pro 3 j 8c 4 ~ quxrantur integri propor-
tionales,multiplicabis 3 \ per 2, facies 7 : deinde 
multiplicabis 41- per idem nomen , facies S~, 
ñeque dumhabes ambos Íntegros, fedalterum 
tan túm,Eademi taque via quairacur alter:igitur 

per 
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pl?r rcliquum nomen 3, multiplica 8 j , facies 24 
& j , unde colliges 26 , tandemque habebis 21 S¿ 
16Íntegros proportionales 3 ~ 4 1 . 

Cap. 9. de inventione proportionalium per 
divifíonem,deque reductione ad 

mínimos. 

Datis vero majoribus numer¡s,m¡nores iri-
Ycniutur regula divifionis per contrariami é le­
ge muítiplicationis deduíla. 

5 0 . Si numerus diviferit números¡epuo-
ti erunt proportionales divifis. 

U t 2 dividat 8 & tf,quoti 4 &3 ; erunt propot 
tionales divifis 8 & 6 : A t 4 & 3 dividant 24,qud-
ti 6 & 8,erunt proportionales dívifis/edeontra-
tio genere inarqualitatis. N o n cnim u t 4 ad 3,fic 
6 id 8,illicenim eft ratio fefquitertia, hic fefqui-
altcrajfedut 4 ad3,fic 8 ad 6. proportionalesfi-< 
unt divifione non íolúm minores divifis,fed mi-> 
nimi proportionalium. 

j i . Si numeri fuerint minimi propor­
tionalium, eruntprimi interfé. 23 .p.j. 
52.. Et fi fuerint primi interfe, erunt 
minimi proportionalium.i 4 p.y. 

U t 3 & 2 f u n t primi &c minimi íeíquialtero-
r u m , & quia funt minimi proportionalium,ic-

D ij 
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circo funr primi. 

53. Simaximus communis divifor di-
viferitdatos 3 quoti emnt minimi propor-* 
tionales datis. 35-̂ .7. 

Ut hic, 

8 11 
4 ) 

, * ', ? 
4 maximns divifor ciim diviferit 8 5 ; 11, quoti 2 
& 3 erüt proportionales m i n i m i , unde etiam fè-
quitur. 

54. Si duo numerijuerint minimi pro* 
portionalium 3 divident fili proportiona­
les aqualiter, majormajorem 3 & minor 
minorem.ii.p.y. 

U t patetin eodem exempIo:3 dividit ipfum 
iz quatcr, & 2 dividit ipfum 8 toties. Habet au­
tem ifta ad minimos reductio ufum tam necefla-
r ium 3 quam eft facile pares numeros prae magnis 
numerare. Itaque providendum fèmpereft , ut 
primi numeri 5c minimi perpetuò proponantur, 
aut fi compofitidati fint, protiniis reducantur 
ad minimos per maximum communemdivi io-
r e m . Serviet etiam fuperiori proportionalium 
reducìioni reductio ad minimos te rminos , u t 
po i lea redudorum terrainorü alia reductio p ro -
lixiorevitetur. Sed reductio irta per fpecies nu -
merationis eft etia q u i d a m Ipecialis 
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y j. In addinone & fubduólione mini-i 
mus anomimbus divijus e fiajfumendus 
prò communi ntìmine & numeri multipli-
Candi alterne per partes cognomines, 

IT: hic vides, 

L £ 
* 4 

j \ ^ ?ubi p r ò \ , &c * habes j , & *. 

9 
$6 In mulrìplicatione numerus no-
mcn alterius reducuntur. 

C^iafuntmult ipl icatores, idemqueei tmul- r, ^ ^ l t ^ c 

tÌPilCare t f % * ' & f - P ? Ì : ^ t a n q U a m 1 mmm** redigcs ad ~, & prò jf, facies \ . /n m*»** * 
5 7 . Si numerus nomini alterno fueriiT'triMJ't* 
aqualis3reliquus numerus reliquo nomini 
fuperpojìtus multiplicationem abfolvit. 

Oc in ^ omi(Tìs3 & 3,habcs ^ i d e f t , ^ -
Q u i n fi longahic fcriesfuerit, a*qua!ibus omni­
bus omiflìs, rcliquus numerus cum reliquo n o ­
mine multiplicationem abfolvet,uc hic, 

A Z 1 X 4 J_ I I P R T - ' S» 8» •»> «> ¡1 4» JJ I ) <>• 

5 8 . / « divifione numeri interfere! no­
mina inter fi 3 vel utraque fieparatirn re-

D iij 
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ducuntur. 
U t fi f d i v i d a n t u r p c r T , p r o z & 4 , fumes i 

& 1,8c quota pars ent {, vel 1 7 . Item fi divida? 
£ per f, fumes z & 3 pro 9 & & f a c i e s v e l 
i f. Item fi jf- per | , fumes & 2 pro 4 , & 8 prq 
ß & 27 , i & 3,6c quota pars erit | . 

Cap .10 .de regula aurea proport ions dif-
junc"ta?,& inde quarti proportio­

n a l s inventione. 
Proportio eft prima autconjuncta. 

59. Proportio prima, eft proportio dif 
juncta tantum,aut continua tantum. 
60. Proportio difjuncta e fi, quando 
qua ratio eft primi termini adfecundumy 

eadem efttertii ad quartum. 
A d proportionem diijuncìam primacri t in-

ventio quarti proportionaüs per multiplicatio-
nemfimul & divifionem 3quae inventio propter 
fingularem'excellentiam vulgo aurea regula no 
minatur. 

61. Si quatuor numeri ftnt proportio­
nales , factus ab extremis crit#qualis fi-
Slo a mediis : & ft factus ab extremis ftt 
aqu alls facto a mediis,quatuor numeri e-

runt 

http://Cap.10.de
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runt proportionales- \9p-7. 
Ut in 4 , i, 6,3, fadus 12 ab extremis 4 &C $,cft 

aequalis 12 fa&o à mcdiis 2 & 6, Ideoque etiam, 
numeri quatuor pofiii funt proportionales, Hinc 
fequitur. 

6z. Si datis tribus numeris primus di-
viferit faclum a feemdo & tertio, quo-
tus erit quartus proportionalis. 19 p. 5». 

U t in 2, 4 , 6, quartus proportionalis eft 12. 

6 3 . Inhujus reguU qu<ejiionib us pre­
cipue fyettandus eft ordo terminorum. 

l i t nempe primus primo loco fit, & cceteri 
fuo. Itaque fi confufius, ut folct, quaetatur, redi-
gantur tamen in ordincm termini : Ut,quot flo­
rae funt i n e diebus^cum in 5 (111172? Hie qurcftio 
eft tertii termini.quajftionifqueproportio ficex-
pedictur 3, 7 2 , 6, 1 4 4 . 

£ 4 . Si conßmdantur res heterogene*, 
reducendrf funt prius ad idemgenus. 

Ut fi quxratu^hebdomada horas habet 1 6 8 , 
dies 4 qunt horas habent 5 Pro hebdomada po 
nantur 7 dics,& tumdic / 7 dies dant horas 168, 
4 dies,quoc horas dabunt Jrepcries 96. 

Si termini rationis comprehendan-
tur dato nomine rationis, ante funt ex-
plicandi, 

P iiij 
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5. I , 1 2 , * 7 
I 

í , 4 . 1 2 , * í 
5. Ь 7 7 
?» 4> 1 2 , í j . i d e í t j 

13» 5, 1 2 , 4 i f 

( f a ' ' , <57 dntecejjerit quaftionem, antéexplicandum efl. 
Centum libras emi 10 aureis,vendidi u , q u á -

tum lucri fuifletex aureis 1 0 0 ? Primó videbislu 
ernm 10 aureorum eíTe áureos 2 . T u m igiturper 
aurcam reguiam dicito : 10 dant i, ergo 1 0 0 da 
bunt 2 0 . Item fi libra 3 aureis empta, vendere-
tur tantum 2 ,quanra eíTetja&ura ex aureis 1 0 0 ! 
Hic cúmvideris ja&uram inj eile i, tum dices 
3 perdunt 1 : ergo 1 0 0 perdunt 55— . Sic fiepe 
multarum rerum additio facienda ; priufquam 
proport ioconcludatur: ut, piperis pondo 1 0 0 0 
in Lufirania empta i i in tnummis i oooo , proque 

U t ad quem numerum 12 cft; quintuplus?Po-
ne pro primo & fecundo termino términos mí­
nimos qüxCnx rationis 5 & 6¿ dicitOjUt 5 ad 1, 

ñciizázj. Arque h o c m o d o cuihbet termino 
terminus rationalis, quavolesranomsfpecie re -
perietur . Sic enim idem iz fefquiquartus erit ad 
9 f fuperbipartiens rcvtiasy ad 7 y duplus fefqui-
quar tus / ad5-i , id e f t , } , duplus fupertriparciens 
quintas ad 4-—-. Exempla funt cum ípecie ra-
t ionum términos includentc: fie, 
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his ve&igal pcníitatii nummis iooo,naulum pee 
Rho tomagum uiquefuerit 3 0 0 . ibi deindeve-
¿ t i g a ^ o o , veciura ¿ 0 0 : acceflerit mimftrorum 
¿mpenfa 2 0 0 0 , vis in ílngulas libras lucrari 4 , id 
eft, prò tota fumma 4 0 0 0 ? Adde illa omnia, 
íi immaerit 1 8 0 0 0 . I a m d i c i r o , i o o o pondo danc 
impenfas 1 8 0 0 0 : ergo 1 dar 1 8 . 

Puteadas quidam puteum brachiorum 3 4 
redemit cfFodiendum hbris 60 cum victu gemi-
narum operarum. Effbffis autem brachiis 2 o y s -

grorate ccepir,patremque familias mercede de-
bitam rogavit, quanta igitur ea eft? Hic vicius 
nihil variar, íed arnhmetica: progreíllonis ufus 
hic eft ante proportionis geometrica; conclufio-
riem. Namfecundumbrachium^aborem primi 
continet & rertium utriuíque, & fie deinceps a-
rithmetica gradatione labor creícir. Itaque fum­
ma integra: progrcfíionis brachiorum eft 595.At 
fumma progreíTionis 5 4 , 2 0 brachiorú eft 2 1 0 . 

Jam ad proportionem conclude,ut 595 ad 6o} fie 
2 1 0 ad 2 1 | ° f , vel 7• 

C a p . 1 1 . d e reclusione quadruplici ex in* 
ventione quarti proportionalis. 

Ex aurea; regula; confe&arioquadruplexre-r 
duciio orifur partium ad datum nomé, inregro<-
xum ad par tes , partium ad Íntegros, particula-
n u m ad partes. 

http://Cap.11.de
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1 

6 j . Reductio partium ad datum no~ 
men 3 eflmultiplicatio reducendi numeri 
per datum nomen3&fafii divißo per re­
ddendum nomen, 

Atque hie integra p ropor t ioe f t ;u t f iqux-
ratur -4- quot funt T T ? Hie enim terrainos tres 
habes 4 , 3 , u , unde quarto proportionall invé* 
tOjrefpondebis ^ effe vf-. Idem veto eft dicere, 
^ redu&ae ad — , funt -j-f-, item quere re , quot 
funt 7 T i n 4- Rel iqux reducìiones compédium. 
propor t ions h a b c n t . I n h i s cnim proportjonis 
terminisahquis deeft . Itaque multiplicatio vel 
divifio omittitur. 

6 8 . Reductio integromm adpartes,eft 
multiplicatio integromm per nomen par­
tium unius integri. 

U t fi reducere ve l i s i i f ignaadgradus /c i sgra 
dum effe tricefimam partem figni,multiplicabis 
ig i tur i2 per 3o,&facies 360.Multiplicatio hic 
tantum eft^quia primus terminus eft i , quo nihil 
dividitur. Quae flio au tern ficefletéfuis termir 
nis:i fignumcontinet 30 g r a d u s , n fignayquot 
gradus continent ? totaque proportio fie effet i> 
3 0 , i 2, 3 6 o , 

69> Reductio partium ad integros3 e ff 
divißo partium per ip^amm nomen-
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l i t 360 gradus,quot valent figna' Scisgra-

dumeflc ~ figni.Itaqucdivides 360 per30 ,82 
» habebis i2 . Qujeftio etiam fic eflet: 30 gradus 

valent 1 l ignum, 360 quot valent 2 tumque pro-
portio concluderetur: 30 gradus valent if ignu, 
ergo 360 gradus valent 12 figna. Arquehic quia 
fecundus terminus eft i ,quo nihil multiplicatur, 
divifio tantiim eft neceflaria. Proport io tota fic 
eft 3 o , 1 ,3 6 o , i 2. Hac ig i turu t raqueredu&io-
ne,via patet reducedi aureos ad afles,afres ad un 
cias.contraqueuncias ad afles,& afles ad aureos, 
6 monerx cujulcunquegenus in partes frange-
di,partefque ad totum reducendi. 

7 o . Reduclio p articularum ad partes; 
eft multiplicatio numerorum interfe, 0* 
pominum inter fe. 

Sic \ \ redeunt ad r f , id eft \ , 8c divifio 
hic.ut in rcdudhone integrorum ad partes negli 
gitur,quiai eft primus terminus proportionis,8c 
^pportio hie duplex eft, altera in numeris, altera 
in nominibus. Tota proportio fic eft, i \ * -J45 

ut enim i ad 3, fic 2 ad 6, item ut 1 ad 4 , fic 3 ad 
12 . Conftitutis autem proportionalibus ; con-
ftat facl'um ab extremis iqua lem efle fado a.me-
di is , atque ob eandem proportionis cauftam vi-
deri pofllt multiplicatio partium & rationu n o -
men &c comitcm fimul cum nomine & duce co-
ple&i: Si ferieslongiorfuerit,binar parres funt 
cxpediendsjut in A ) O p t i m o facies ~ , i d eft 
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j. Deinde ex T [ facies^. Idem autem flierit di 
cere, j » I , & 4 * \ , vel \ \ l quia idem 
numeri inter Ce multipiicati crcant eofdem,&: 
per hanc particularem redu&ionem, cognofcis 
quid lint particular, cum vides quales lint partes 
to t ius . Eodem compendio partes intcgrorum 
cognofcentur .ut j trigintaquinqne aureorum. 
ftmt } i d eft i o aurei , tanquam qusrerctur 

Cap. 12 . de variis quaeftionibus 
propor t ions . 

Inftruciis & paratis fradtorum numeroruni 
prjeceptis,propottionis ufus multo expeditior e-
rit,qualem compluribus 8i clarioribus cxemplis 
lubet illuftrare. 

Perfolveris xtis alieni y d e i n d e i , & rcflxt 
io aurei,quantum erat to tum xs alienum ì addi­
tai partes funt ~|< : reliquum igitureft y-f-, u n d e 
quxftionis proportio concluditur; 

• 5 valent i o aureos : ergo 11 valent 24 . 
T u n i s j in terra latpt, ~ demergitur fub a-

q u a , reliqua pars 60 cubitis fupra aquam emi-
net , quot igitur cubiti in terra > quot in aqua ? 
Partes additx funt ~ \ , reliquum igitur i ~ Valéf 
60 : unde concludes, 

5 valent 60 : Ergo 
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Talis eft quasftio duplex grscorurtl epigra-

matum de ftatua Palladis. 
Pallas ego fum malleara,fedaurum 

Juvenum cft,donum poctatum. 
Dimidiu quide auri Charifius,o6tavam aute 

Tefpis,& decimam partem pofuit Solon. 
Sed vicefima Themifon,reliqua vero talenta 

N o v e m , & ars ,donum Ariftodici. 
A d d e parres,habebis ^ j - . Itaque reliqua 9 ad co . 
p lendum t o t u m , valent 9 ptopofita. Hie acci-
dit eundem efle numerum propofitum & reli- S 
quum,ut aliud q u i r c n d u m non fit. In proximo 
res alia eft. 

Augeam interrogavit magna virtus Alchide 
Mult i tudinem armcntotum qusrens , ipfc 

vero refpondit: 
Circa quidem Alphei fluvium, amice, dimi-

dium quidem horum, 
Pars autem o&ava, collem Saturni circu-

pafcuntur. 
Duodecima autem feceffit Taraxippi ad 

montem: » 
Circa vero Elide divina,vicefima pafcutur. 

Verumin Archadia tricefimam reliqui, 
Reliquos autem videto g teges , hie quin-

quaginta. 
Additae partes funt .Itaque reliqua 25 ad ex-
plendum totum valent 5o:Ergoi2o valent 240. 
Paulo diflimiliter Iblvitur graeci item epigram-
mads illaquxftio fratrumZethi &c Amphionis 
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rnatriGjue Antiopes. 
A m b o q u i d e m nos vigintimnas trahimus 

Zethufq-, 6V germanus:at fi de meo fumpferii 
Ter t iam Sc quartana Amphionis. 

Sex omnia inveniés, matrisinveniespódus. 
Primiim fimulutriufq; quarfiti numeri,id eft 20, 
cape ^ , qua; nempe fitunius &C alreriusquaefitl 
- c o m m u n i s eaerit 5 : s autem matris numerus 
continet hanccommunem ~, & praeterea unii,-
id eft T r primi qusfitinumerijUt perfpicies tol-
lendp - de T , undep ropo r t i o de primo numero 
qua:fito concludetür. 

TT valet i ; ergo -J4, id eft t o t u s , valet 12. 
H ie numerus Zethi ,quo de 20 fublato, ma­

ttet 8,numerus Amphionis . N a m T de 12, i tem 
~ de 8 , funt 4 & 2 , & fimuluterque 6 numerus 
Ant iopes . Idem vero" concludi poteft,famehdo' 
pr imum - ejufdem totius 20 , id eft 6 8c f : 6 e-
n im fùperatur ab eo f ,id eft - { l e c u n d i qusfiti,-
cujus j quaeritur.unde concludetür. 

TT valet f : ergo 1 valet i f , i d eft 8. 
Hie numerus eft Amphionis, quo de 20 fiiblato, 
reftat 12 numerus Zethi . 

Emifti dolium vini aüreis 8,Iucrari Vis duos, 
quanti pintam vendes ì Dolium continet pintas 
2 8 8 , aurei octo denariolos 4 8 0 o, tum propor-
t ionem concludilo. 

2 8 8 pinctae valent 4800 dertariolos,erga 
I pinta valet i6~j,ideR -j. 

Commuta 3 aureosin aues,qu alesi aureus Var­
ie! 
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letjOjitem in íemifles,quadrantes,a'quaiiíingu-" 
lorum gcnerum n u m e r o , quot afles, quot ic -
mifles, quot quadrantes dabis? commura 5 áu­
reos in afles jo.'deinde aiTes in minimam propo-
iitarum monctam,ut in quadrates, habebis eoo , 
quales aflìs valer 4,(èmiiiìs i .quadrans 1. H i va­
lores 4 , 2, i , additi funt 7,undeproport io con 
cludetur. 

7 continent Temei Ungula quxílta genera,er-< 
go í oocon t iné todog ie s quinquagiescü 7 . 

Eme 4 aureis squali numero libras piperis, 
Zingiber¡s,amygdalarum,faccari,quot é fingu-
lis generibus libras habebis 2 Sume pretiú unius 
l i b r i in fingulis generibus,ut libra piperis 16 aP-
fibus vamcar,Zingiberis i8,amygdalarú 2,facca-
ri 4,pr¿etiis his additis, torus eft 4 0 , tu íumepro 
4 aureis 184 alies, & proportionem conclude. 

40 afles dant 1 libram finguloril generum, er­
go 184 afles dant 4 libras & | unius librae. 

Hie il multípliceslibris fingulorú generum in-
ventum pretium,reftitues 184 afles. In lèquenrt-
bus proportio alia quaefitam antecedic. 

CurforLuretia Lugdunum 5 diebus perve-
nir,curfor alius vclocior, Lugduno Lutetiam i-
dem iter triduo conficit, quando Se ubi inter Ce 
occurrent? P n p o n e proportiones antecedetesi 

Primus5 diebustotum iter conficit: 
Ergo 1 die conficit y itineris. 

Secundus 5 diebus conficit iter : 
Ergo 1 die conficit | itineris. Hae partes 
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addi r s Cunt— icineris, unde tota proportio co'ri 
cluditur. I 

i~ irinetris connciunrur i die,ergo totum irer 
conficjtur - | - dicijid eft i die,& fequentis | . h o c 
tenipus eftconcurfus, jam dicito, 

Primus y dicbus conficit totum i e r g o ^ dici 
conficiet— itineris.id eft -f. 

Secundus conficit3 diebus totum : Ergo--|-
conficit -fi> id eft> i • L°cus igitur concurfus e-
rit ad itincris aprimo confetti , & ad -| a iecu-
do confetti . 

Curfores 2 Lu te t i aRomam contendunt,fcd 
primus 20 miliia pafluum quotidie conficit, le-
cundus 3 3, primus 6 diebus prasceflerit, quando 
fecundus aflequetur 3 Imprimis colligeper mul-
tiplicationem jam confettum iter, habebis 12 o 
miliia, turn fume 13 exuperantiam fecudi,& die . 
Secundus coficit 13 miliia uno die fupra primii, 
idem 120 miliia, quot diebus fupra eundem con 
ficiet; quxftio lie eft, 

13» l> I 2 ° ' 

Pota torquidam iblus exhauri tcadumvin!20 
diebus : at cumunapo ta t uxor , i4 diebus exhau-
r i t : quot igitur diebus uxor fbla cadum exhau-
riet? Maritus 20 diebus exhaurirtorum,ergo 14 
diebus exhaurit 4:1 vel ~ . Itaque uxor , i4 d i e -
bus potatreIiquu,id e f t ^ J a m dici to, uxor ex-
haurit r 4 diebus E r g o ~ > i d eft torn: exhau-
n t 4 6 diebus & j uniusdiei . 

£ 4 architettis jedificium. totum ablblvcret 
omnes 
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primus anno i, fecundus 2,tertius 3,quartus4.Si 
omnes fimul adhibeantur , quanto tempore ab-
folvent'Secundus 2annisabiblvit totu opus.er­
go l anno abfolvet ~ oper is , ter t ius \ , quartus ~ . Adie jam fingulorii opus l T>t>7 > h' i r>ebis T O 
unde concludes iQuatuorarchicedti abfolvunc 
~t a?dificiii anno ergo iidcm abfnlvenr-j-* vel to 
turn J u n i u s annijid e f t ; menfibus,& [ j-unius 
menfis. 

E duobus architects primus abiblveret 3 o 
diebus/ecundus 4o ,tertio aute addito 15 diebus 
abfolvunt , quo t diebus tertius folus effeciflet ? 
Primus 30 diebus abfolveret totum:ergo 15 die-
bus ab fo lve t a :d inc i i , i d e f t ^.fecundus id 
eft | - ,quaeadditx funt f . Itaque tertius e f f e c i f -

fetjillis 15diebus.Jam deniquedic i to : | c o n f i -

citur 15 diebus: ergo | , id e f t toturo, tfficitur 
1 2 0 diebus. 

I tem, Unius moletiinae tres molar molunt 12 
horismodios, prima 18,fecunda i3,tertia8,quot 
hons univerfx molent modios 2 4 ? &c quantum 
Unguis 2 Addepnmi im 1 8 , 1 3 , 8 , facies3 ^ ,pi i -
ma qu.Tftio fic erit 5 9 , 1 2 , 2 4 

Dices igitur 3 9 modii moluntur 12 hor is : 
ergo 2 4moluntur horis jy\. Turn de tribus 
molis triplex erit quaeftio: prima fic. Prima m o -
la molir 1 2 horis 18 modios : Ergo prima mola 
horis7 T j - , quo t modios molet 2 dicito.i 2 dant 
1 8 : ergo 7 ~\ dabunt 11 j . 
In fecunda & tertia dicito, 

1 1 dant 13 : ergo 7 dabunt 8. item 
£ 
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12, d a n t S ; erg0 7 T j c i a b u n C 4 ~ , 

Fonsduas fiftuias habet , prima implet Iacum 
horis 4 , fi (bla fluat,fecunda vacuar horisn, fi il-
la obftructa fit : Si una fluant, quot horis imple-
bitur lacus ? Diftinguito proporciones antccc-
dentesj& dicito, 

4 hotx implent lacum : e rgo i bora implet 
i lacus. deinde 

i l h o r s vacuantlacum,ergo i hora v a c u a t ~ 
lacus. Jam ut fola impletio maneat,tolle - ¡ 4 a b ^ , 
reftabunt lacus, quas implentur i hora , inde 
quseftionisproportioconcludetur. 
~ lacus implétur ihora : ergo \ ~ implenrur-y 
hora , id eft 6horis & y unius hora?. Sed quia 
nominum in divifione nulla eft ratio iis rejeétis, 
Se in hoc & in cceteris omnibus exemplis, expe-
dit iùsconcludes. Statuesigiturproportionishu 
jus tcrminos hoc m o d o , 

7 , 1 , 4 4 , id e&6j. 
Lacus fontis tres fiftuias haber , quarum pri­

ma uacuat lacum ^ hora%fecunday, tertiahora 
integra,quanro tempore fluétes fimul omnes va­
cuant lacum/Dices hic utantea. 

~ h o r s vacuat femel,ergo i hora vacuat qtia-
te r . I taque-vacuat b i s , i hora femel ,adde has 
vices,habes j,&£ dicito, 

Lacus vacuaturfepties i hora, ergo vacuatur 
fèmel y hora;,termini ita funr, 

7 r i }. 
Leo fontis 4 fiftuias haber, quarum prima irn-

pl« 
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plet ítibieúhimlacum 14 horis, fecunda^, ter-
tta 48, quarta 6: Si fimul fluant, quot horis im-
plebunt? facitoproportiones antecedentes, 

2 4 horse implent totura, ergo 1 implet T ^ Ia-
cus. 

3 6 hotx implent totum : ergoi implet -—-la 
cus:4 8 hora: implent t o tum: ergo 1 implet 

7 | lacus. 
6 hora; implent t o tum: ergo 1 implet lacus. 

A d d e jam partes impleti lacus 1 hora, habebis 
Y^f » quales 144 totum faciunt,reje¿tis itaq^ iif-
dem nominibus,dices, 

3 7 partes lacus implentut 1 hora : ergo 14 4, id 
efttotuSjimpletur 3 horis & \ \ uniushorae. 

Cap 13. deproportione diíjuni£ta¿ 
inveria. 

Proportio diíjuncla directaadhuc fui t ,qua 
inverfa utendum eft, quoties r t rum comparata-
tum proportio ejufmodi eft, ut quantó magis a-
lia: crefeantjtantó magis ahx minuantur.Itaquc 
primus terminus hie pro quarto qu i rendus eft. 

Amphora fufficit? dies 5 o convivís , 6 dies, 
quot convivís íufficiet } termini quzftionts ita 
funt, 3, 50, 6. Faítus autem á primo & íecú-
do eft 9 0 , quo divifo in 6, quotus erit 15 pro 
primo inveríb, tota proportio fie eft, 15,3,30, 6. 

Commeatus fuppetit 7 menfes 3 0 0 0 o b -
ícflis militibus:i2 menfes/juot obfeffis iuppetet? 
termini propor t ions ita iunr, x 

E ij 
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1 7 5 a , 7, 5 0 0 0 , 12. 

Cum modius tritici vaenitj aureis, tum pa-
nis quadrantis eft 4 unciarum : ergo cùm vaeni£ 
3,paniseritunciarum 6 & T , & hie primus ter­
minus direcia? proportionis eft quarrus. 

Pannus latus Ruinas, longus 7 , veftiendus eft 
arquali panno Iato 3 ulnas, longitudo igitur ent 
I4u lnarum. 

15 bovesarant decern jugera 8 diebus.quare 
20 boves 10 jugera arabunt dicbus 6. In iis quae-
ftionibus res cadenti iterata proportionis termi-
num nullum facit,tanquam de agro aliquo age-
retur,& ita conduderetur , 

i s boves arant 8 diebus,quare 20 arabunt 6. 
Tale eft Ariftotehs exemplum 1 cap 1. de cœ 

lo,ciim ait, Proportionem quam habent ponde-
« . tempora , awvxMv, id eftinverfo modohabe -
fcuntjUt fi dimidium pondus in tal i , duplum in 
dimidio hujus. Efto igitur Ariftorelea propor-
t i o . Pondus 20 librarum defcendit certum fpa-
tium horis 2, pondus igitur 4 o librarum, idem 
fpatiunn defcendet hora 1 . Proportionis termini 
ita funt, i , 20, 2, 40. 

Tr ium mercatorum primus comuliraureos 
60 per 6 menfes, fecundus autem per 7 menfes, 
tertius per j fortem nefcio quam contulerinr,lu-
crum autem fuerit fingulis aurcorum 3 o:quan-
ta eft fors fècundi,quanta tertii ? Dicito:6 m e n ­
fes lucrantur 3 o ex 6 o , ergo lucranrur tantun­
dem 7 menfes ex 51 f, & 5 menfes ex 72. 

Caput 
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Caput 14.dc addinone proportionis. 

Hacìenus proportionis difjuncta? doctrina 
fuir turn directs turn inverfa?, propria differen­
tia fcquitur ex addinone & duplicatone t u m i -
norum. 

71. Addino proportions eft addino 
terminomm. 

Eftque duplex. 

jz. A dditio proportionis prima eft af-
Jumptio antecedents & confequcntis ad 
confequentem. i^.d.j. 

l i t 2 ad 4 , ficut 5 ad 6:ergo 2 & 4,id eft 6 ad 
4,ut 5 & 6, id eft? a d i . 

7 5. Addino proportionis fecunda, eft 
ajjìimptio omnium antccedentìum ad 0-
mnes confe quemes, xi.p.y. 

Ut 2 ad 4,fic 5 ad 6 : ergo 2 & 3 , id eft 5 ad 4 
& tf,id eft ¡o,ut 2 ad 4, 

H s c fecunda proportionis additio propter 
quotidianum ufum in cofortio & fbcietate mer-
catorum vulgo regula focietatis appellata eft. 
Q u a l e ejus utilitas plunbus exemphs eft lllu-
i lranda. 

Duorumfociorum primus contulit áureos 8, 
fecundus í junde lucran funt «<uieos j , quantum 

E iij 

http://14.dc
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íingulis accedit J Quaeftio additis anteccdenri-

bus ita iblvetur: 
8 4 , 

1 4 dant 7 :ergo 
4 J . 

& contra fors concluditur. 

4 I 
7 dant 1 4 : Ergo 

3 < 
Tres mercatores contulerunt áureos, primus 

9 O j f e c u n d u s 6 q , tertius 5 0 , lucratique funtau-
reos 1 0 0 , q u a n t u m fingulisaccedit? A d d e a n -
tecedentes,utanteá,& conclude, 

9 P AS 
i o o d a n t i o o : e r g o 60 3 0 

5 o 2 5 

C o n t r a Ungulares fortes ex additis confequeriT 
tibusconcludentur: 

4 5 ... 9 ° 

J 0 p dant 2 p o: ergo 3 0 60 . 
5 0 

O & o crediroribus debentur aurei.primo 1 5 , 
fecundo 2 4 , t e r t i o 3 2 ,quar to 5 4 , quinto 6 o,fex,-
to 7 j , feptimo 8 6 ,o£tavo 1 0 0 : Sed bona debi-
toris tantummodovalent áureos 1 5 0 . I t aqueo-
mnibus omnino fatisfieri non poteft. Ad pro-

Íiortionis igirur sequiratem recurretur: quantum 
ingulispro ratabonorum portioneperfolvetur? 

Ex additis antccedentibus ita concludes, 
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1 o 

M ! 4 4 6 

2 4 « 4 4 T 

3 z 10 
54 18 a j . 

4 4 « dan t i jo- .ergo ¿0 2 0 ™ 
75 25 f ; i -
86 28 ì\ì 

1 0 0 3 j ^ f 
Aurei 2 0 0 tribus ea conditione particndi, 

ut primus triplo plus habeat quàm fecundus, oc 
fecundus quadruplo quam tertius.Hic ab extre-
m o incipe. Sitertius habeat 1 , fecundus habc-
bit 4>& primus n ,quibus additis,conclude, 

12 1 4 1 - r f 
1 7 dant 2 0 0 : ergo 4 4 7 r ? 

1 1 1 4 | 
Hxreditas 3000 legata quinque fratribuse» 

códitione,utobveniat primo 4/ ; fecundo ter­
n o ± , quarto j , q u i n t o \ . Id , uti proponitur, 
fier i nó poteft.quia datx partes fuperant to tum. 
rccurratur igitur ad xquitatis proportionem, Se 
numerus inveniatur, qui minimus habeat datas 
partes . Hicen im eft ufus talis numer i , quoties 
datx partes totum fuperant, Se inventi partes 
inveniantur datis illis cognomincs, qua; xquali-
tcr quinque fratribus aflcm partiantur. Minimus 
vero divifùs à datis partibus eft 6 o,cujus partes, 
partibus illis datis cognomines funr. 30, 2 0 
15, 1 2 , 10. Has igitur partes adde, Sedie 
per auream rcgulam, 

E iiij 
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30 I 034 - J i 

20 687 

8 7 dant 3 0 0 0 : ergo 15 517 

* 7 

S 7 

12 413 | f 

i ° 3 4 4 I f 

Trcs partiuntur t o o e a c o n d i u o n e , u t pri­
mus capiar- & i , i e c u n d u s q ; & ~, ter t ius ~ 8c 
\ . Id item j ficuti proponitur , fieri non poteft, 
quia partes totum fupcrant. y£quitas ergo pro-
portionis adhibeatur. Itaque fumes pwmo mi-
n imum divifum 6 o , cujus diviforcs datis parti-
bus cognomines funt 2 o & 15 pro p r imo , 1 5 & 
1 2 pro fecundo,i 2 & 1 0 pro tert io, quibus pri-
miim feparatim addiris,funt 3 j , 2 j , 2 2. Deindc 
fimul funt 8 4 : conclude igitur, 

3 5 4 i f 
8 4 dant 1 0 0 : ergo 2 7 lz j 

11 16 r± 
Quatuor fic partiuntur 6ao au reos ,u tp r i ­

mus habeat | & 9 aureos, (ccundus j & 8, re j-
t i u s ~ & 7 , q u a r m s | & 6. Hie item partes majo-
les him t o t o . Ad lllud igitur propordonalis a> 
quttatisjudicium rcfugiamus,& qua tuor inhoc 
exemplo (uperiorum diffimilia diftinguamus, 
primo normnum propofitorum, praccritis nu-

meris 
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jncris & integris: aflumendus minimus divifus 
eft , hie ent no , fecundó partes cognomines in ­
ventas per fuos números multiplicanda?. Itaquc 
- erunt 80 \ , 72 \ , 1 0 0 y.105 tertió c 60 o 
fumma dividenda, tollantur integri numen 9, 
8, 7, 6, id eft 3 o , manebunt 570 pro additis 
confequcntibus: quarto denique inventis quar-
tis proportionalibus, addespr imo? , fecundo 8» 
tertio 7,quarto 6. T o t u m exemplum fie erit. 

8 o i3tf # ¿ 

357 dant j70: ergo 7 2 122 vel-^4. 

100 i¿6 

105 173 -Hyvclii 

Cap.15. de alligatione. 

Alligationisregulaquaedicitur ,hac propor-
tionis additione muitum utitur: tametfi ipfa pet 
fe nulla eft proportio. 

7 4. Ailigatio efl aquatio medii cum 
extremis inxqualibus per alternant ah eo 
dijferentiam. 

l i t fi e duobus vini generibus, quorum pri-
mum valeat tf.fecundum I2 ; mifcedum fit quod 
valeat io,aIternx differentia? extremorum 6 & 12 
a medio 100 eriit 2 & 4 qua: fignificabik, fi 2 fu-
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manturpr imi gener i s ,4 afiumendafecundi.Ita-« 
que fi fextarii 6 milccndi fint, alligatio perfect* 
çrit ,ut hic vides, 

6 i 
I D 

» 4 
Hujus arquationis caufla eft ê communibus re. 

gulis multiplicationis.Nam il multipliées io PER 
TFJCOMPONES EO.item fi mpltiplices i o per 2 & 4 
tegmenta altenus mpltiplicati ,compones duos 
compofitos 20 & 4 0 a?qualcs primo compofito, 
turn fi multipliées eadem fegmenta 2 & 4 per to 
turn 1 0 a l te rnofegmento ,nunc auétum, nune 
minutum.ideft per 1 2 & 6,compones duosco-

Îofitos 4 8 & 1 2 , primp compofito squa les , ut 
ic vides, 

Î O 1 0 1 0 6 1 2 

6 2 4 2 4 

60 2 0 4 0 1 2 4 8 

Hinc igitur patet alligationis régula, neque 
meditié alligationis terminus eft proportionis, 
FED medius insqualium extremorum : Eftquc 
minor majore extremo,major minore . Sed alli­
gationis quœftio rara eft fine proportionis addi-
tione,ut in exemplo. Si unus fextarius tempera-
dus effet Ç duobus illis generibus, turn alligatio 
FA&A efîètjdiccretur NO peti 6, fed 1. Itaque pro­
portionis additioidexplicaret hoc m o d o : 6ie~ 

deunc 
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deun tad i : ergo 2 redibunt ad 4 ad tota-
quequxftio fic en t , 
7 6 % r i | v e l | 

10 6 \ < 
11 4 C 4 ^ v c l f 

Tale eft Archimedeum problema illud apud 
Victruvium lib. ji.cap.j.de aurea Hieronis regis 
corona ad deprehendendum aurificis furtum, 
Duas,inquit Vj&ruvius,maflas cjufdem ponde? 
ris cum aurea corona Archimedes fecit.alteram 
auream,argéteam altcram,quibus viciflim in vas 
aqua plenum demiffis, é differentia cffufie aqua; 
ad auream maftam &c argenream,iremadipfam 
coronam , dcprehendit argenti in aurea corona 
miftionem . Efto igitur inxqualis effufio aquae 
ex aurea mafia io,ex argentea tf,cx ipfa regis co 
rona 24. Sumpns differétiis, vides auri t r iplum, 
argenti fubtriplum in corona permiftum efle:Ec 
fi corona is pondo eflctjeiTcnt auri 12,argenti 4 , 
& hxc alligarlo eft. At fi alterius pSderis ea fucr 
ritjfimilem rationé proportionis addinone con­
cludes, ut fi fuerit 100 pondo , qusftionis expli-
catio tota fic crit, 

2 0 12 C 1 1 7 5 
2 4 is 10Q< 

i' 4 <-4 ?5 

Talis eft in permifcendis metallis quotidia­
na r a t io ,u t fi aunfex habeat 100pondo argen-
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tLquorum unum valcat 17, I tem alteram habeat 
maíTam,cujus pÓdovaIear24, quantú argentic 
íécunda maíía addetpnma?,ur pondo valeat22, 
& quantum denique omnino futurum eft? Al-
ligatto alternarum dirTerentiarum lie erit, 

17 2 
22 

M 5 

l i n d e concludes 2 pondo primi a rgent ic 
pondo fecundi requirunt : Ergo 100 requirunt 
250 : quibus adde ioo,é prima mafia habebisjja 
pondo mifti argenti. 

Alligationis caufla eadem fuerit, ubi termini 
non tantum tres,fed quotlibet proponentur: Bi­
n i fiquidem extremi ad unum medium perpetuo 
-conferendi: ut vini genera quatuor funto , pr i-
mique amphora valcat 7 aureos.fecundi 9 , ter­
ni io,quarti 12, & mifcends fint amphorae 300, 
quae fingnlae valeant 11 áureos, difpofitistermi-
jiis,differentiifque alterné.alligatis, tota*qua:ftio 
i le erir, 

7 1 1 30 
5> i i 30 

10 I i 30 
, 11 ; 10 300 

12 4 21 7 2 I Q 

Nihil vero intereft,urrum'majores termini fint 
plures:ur4oo pondo ficuum,amygdalarum,zin 
•giberis,pi peris, molchocaryorum, croc^cmun-
rur 200 Ubellis: Libra autem ficuuemitur 6 Co-

JidiSj, 
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6 ficu. I 2 6 9 7 ° 

7 a m y g - 1 2 

9 zingib. 1 2 <; 9 70 4* 
10 5 r. 400 

it pip. 1 J 

4 s el # ' 12 moich. 1 3 4 8 
16 croc. 1 3 4 8 6z Jl < 
Adhucaddi t io p roportionis fuir, cui fubdu-

d i o proportionis eft in dementis oppofita. 

7 Subduclio proportionis,eft ajfum-
ptio rehqui termini. 

Eftque duplex. 

j6. Subduclio proportion's prima,eft 
affumptio reliqui termini ad fubduflam. 
l i t 6 ad 4,ficuti 9 ad 6 :ergo 2 ad 4,ut j ad £.itaq; 

l idis , amygdalarum 7 , zingiberis 9, piperis 1 r. 
mofchocaryorum 12, croci 16. Q u o t ìgitur (lint 
pondo (ìngulorum gcnerum ? Hic prcciorurn 
permiftio Ik alligarioeft . Sume it aque precium 
unius libra: pro medio quantitatis, fie, 

400 pondo emuimir 200 libtllis: 
Ergo 1 emi tu r—^ vel 4 libello?, 
id eft 80 (olidis. 

Turn (ìngulorum generum pretia ipfi fubferi-
be in cadem moneta^quiftio torà fie erit, 
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77'i Si ftient ut totusad fubduftum] 
fictowadJubdn£lum3 reliquus erit ad 
fubduc1;um,utreliquusad fubduflum. 
78. SubduElioproponionis fecunda3eji 
ajjkmptio reliqui ad reliquum. 

t ic5 ad lOjiit 2 ad 4 : ergo ut 5 ad i©, fie 3 act 
6. itaque 

79< SifuerituttotusadtotumJtafub-
duflus adfubduflum, reliquus eritadre-
Uquumjit totus ad totum, 15?. p. 5 w 

Cap.itf. de duplicationeproportionïs. 

J a m de duplicatione propor t ions dicendurri 
eft. 

80. Duplicatio proportion'}*3ejlajptyi-
ptiojaéîiaprimo &fecundo pro primoy 

& JaÛia quarto & quinto pro tertio, 
• unde fextuspro quarto conduditur. 

Utfiqua:ra tur 3 io boves 7,diebus aran^y ju­
gera , 20 boves 24 diebus quot jugera arabunc? 
termini quxftionis 5 i taemt, 10, 7 , ff> ¿0, 24. 
Faclus vero é 10 & 7 erit 70 pro primo rermino, 
fa&us é 24 Ôczo^eric 480 pro tertio, unde con­

cludes 
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eludes pro quarto 24o,terminique propor t ions 
duplicis fie erunt, 

10 7 3J 20 24 
70 480 240 

Hie ver6 duplex proportio pcrmifcetur, pri­
ma fimplex&direda eft bourn & j u g e r u m . i o 
boves arant 7 diebus $y iugera: ergo 20 boves 
codem tempore arabunt 7 o. Hie rempus idem 
nullum propottionis terminiim facit, tanquam 
diceretur,ciim 10 boves arant 5 5 jugera,2o boves 
arant 70. Secunda proportio fimplcx cft,2o bo ­
ves arant 7 diebus 70 jugera.xrgo idem 20 die-
bus arabunt 24 jugera. Hie tempora divcrfa fa-
ciunt terminos proportioniSjidem zoboum nu-
merus nullum terminum facit. CaufTa autem cur 
illi duo fad i pro quatuor fimplicibus afluman-
tur,eft,quod ratio tertii 3 5 ad (extum 240 fit e ra 
tione 10 priini ad 2o,quartum & rationc 7 (ecu-
di ad 24 qu in tum, qua: ratio eft duorum facto-
r u m 7 o , 480:3aurei 2 menfibus lucrantur au-
reostf, aurci4 menfibus tribus quot lucrabun-
tur J Hicfifacias C k 3 & 2 : item 12 & 4 & 3, & 
concludas 6 dant 6, ergo 12 dant 12, nihilo plus 
fades, quam fi dixuTes, 2 dant 6, ergo 4 dant 12, 
quia multiplicati per eundem 3 fiunt. Itaque fa-
clorum & facientium eft eadem ratio. Q u a r c 
quoties in tali duplicatione xquales termini fie 
occurrent,ssqualibus terminis omifliS/proportio 
concludenda eft. Sed ubertas regul*eftubery.is 
cxplicanda. 
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Tr ium mercatorum primus contuI i t44 per 

per 8 menfes, fecundus 32 per 6 méfes, tertius 24 
per 4 menfeSjUndelucrati funt aureos 80, quan­
tum fingulis ex hoc lucro cedet ? Multiplica for-
tem quamque cum fuo temporc,primi fadtus eft 
352,fécundi i92,tertii 96, & fingulis jam additis, 
dicicoper auream regulam, 

J 5 * 4 4 
640 dant 80.-ergo 192 2 4 

9 6 T 2. 
Lcgio habet pedites 6 1 0 0 , equites 7 2 6} & 

peditis ftipendiü eft 4 aurei, equttis 9, pra;da au-
reorum 2 o o o his dividenda, quantum fingulis 
dabitur ì Multiplica numeros perfonartim , fti-
pendiorum :piimus factuserit24400,fecundus 
^534,tum facii addantur,erunt 30934,5c die per 
auream regulam, 

2 4 4 0 0 1 5 7 7 i ^ f f t 

30934 dant 2ooo:ergo dant 

V 6 5 i 4 421 j i f f i 

Canonici 12,& facellani2o / partiunturquot-
annis aureos * o o o , fed ea lege ut canonicus j 
capiat, quoties facellanus 4 , quantum igitur eo-
rum ftipendium eft annuum ì Multiplica nume­
ros perfonarum & ftipendiorurttjprimuserirtfo, 
fecundus 8o,qui additi funt 1 o 4 . die igitur. 

60 1285 A 

J 4 0 d a n t 5 0 0 0 : ergo" 
8» Ì 7 1 4 Ì . 

Inter-
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8 1 . Interàum faciendi termini com-
plures é variis generibusfortium, tempo-
rum,perfonarum, aliarumve rerum tinu-
numque tandem omnes addendi. 

Qua tuo r mercatorum biennii focietatc ini-
ta^primus 30 aureos cótulit, fed ot tavo poft mé­
te 10 fubduxic ,irerumq-, vicelìmo méfe ineunte 
12 cótulit,fccudusinitio 24 cótulit, ac fexto poft 
exatto menfe fubduxitS. Denuoq; fexti decimi 
menfìs initio 14 retulit.terrius initio contuht 20. 
& fbptimo poft méfe exatto omnes fubduxit.fed 
decimofeptimo poft exatto méfe 16 retu!it,quar 
tusfèptimo méfcineuntc,i8 aureos contuht, fed 
quarto poft exatto méfè? fubduxitjteruq-, deci­
mofeptimo menfe incipiéte 15 addidit, lucrùex 
omnibus hisfummis fattueft 100 aureorfl.Singu 
loru igitur pecunias & tépora in fuum n u m e r i 
rediges:primi 30 aurei & 8 menfes faciunt24o : 
deinde reliqui 20 aurei & il méfes faciunt22o, 
poftea 20 aurei Se 12, id eft 32 & méfes 5 faciunt 
itfo.Deniq; fatti tres additi fìit 610. Secudi mer 
catoris24 a u r e i & 6 menfes faciunt i44 :Deinde 
teliqui 16 Se9 menfesfaciunti44, tum addit iau 
rei 14 & ifjideftjo cum 9 méfibus,faciunt 270. 
H i tres fatti additi funr 558. Terti i 20 aurei & 7 
fnenfes faciunt 140: Deinde 16 aurei Se menfes 7 
faciunt 112. Hic fattus additus pr ior i , conftituic 
252, quarti 18 aurei Se 4 menfes faciunt 72 , tum 
9 aurei Se menfes 6, faciunt 54. Denique9 £¿15, 

F 
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ide í r24aure i & 8 roenfes,faciunt 192. H i qua* 
tuot facti additi,futit 318. Colligamus tandem 
lios quatuor fa&oSj&dicamus per áurea regula. 

35 i f f 

5 5 « 
1 7 4 8 dant l o o : ergo 

3 1 8 18 ^ j f 

Cap.17.de duplicationc propor­
t i o n s inverse. 

Proportionis duplicatwaliqaando invertitur. 

8 2 . Duplicado proportionis inverfœ, 
efl ajfumptio jaHi â primo & quinto pro 
primo3&facli a tertio & quarto, pro ter-
tioyunàe fextus pro quarto inverfè con-
cluditur. 

U t hic-.2 meflbres 4 diebus demetunt 6juge­
r a ^ meflbres 12jugera, quot diebus defnctcnt î 
invenies 2 J quxítioque tota fíe crit , 

2, 4 6, 8, 12 
2, 24 4 48 

H i c etiam ut in dire&a , proportio duplex 
permiicetur,quam potes ita fèparatim conclude-
re,primó inverfé.duo demetunt 6 jugera 4 die­
bus, ergo 8 demerent jugera eademi d ie . Hœc 
proportio eílinyerfa hoc m o d o , 1, 2, 4 , 8. 

Secun-

http://Cap.17.de
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fecunda dircela eft, fie : 8 meflores demetunt 6 
jugera i d ie :e rgo iidem demetent 12 jugera 2. 
Caufla eft hic fuperioris l imüís , quia ratio 4 fe-
cundi termini ad 2quar tum , eft facía é rationi-
bus 8 quarti ad 2 primum,£ tertii termini ad 12 
quintum^qux dua? rationes faciunt términos pri 
m u m 24,& tertium 4 8 . 

Cap. 18.de proportione continua. 

Proportio difjuncta gencratim deferiptá eft, 
jam tempus eft de continua dicendi. 

8 3 . Proportio continua est}quado qux 
ratio est primi termini ad fecundum3ea-
dem eft fecundi ad tertium. 

U t in 2, 4 , 8. C o n t i n u i proportlonis p ro-
prietas ex aurea regula fie eft, 

8 4 . Si tres numerifuerint cotinuèpro­
portionatesCactus ab extremis eritaqua-
its facto á medio : ¿7* ftfactus ab extre­
mis fuerit aqualis jacto a medio 3 tres nu­
meri erunt cotinue pvoportionales. top.-/. 

U t in 2, 4 , 8 facto ab extremis 16 eft arqua-
lis 16 facto à m e d i ò . Hinc fcquitur inventio ter­
tii pr'oportionalis, 

8 5 . Si datis duobus numerU primus di-
f ij 

http://18.de
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ft^fe«^ß£^^— 

U t ì n datis 2 & 4 , multiplica 4 per fefeyfaqes 
l£,quem 2 primus dividit in 8. Itaq; 8 efttertius 
proportionahs:utin 1, 4 , S.Itaquc 

$6. Si duo numeri habuerint tertium 
propornonalem}eruntßaoliinterß.i6.p.9 

Quatuoramicorum primus accipiat aureos 
t res , fecundus 6,tert ius tanto plures fecundo, 
quanto plures fecundus habetpr imo, & quartus 
item tanto plures capiat tertio, quató plures ter-
tiuscapitfeLundoj quot habebit igitur tertius ? 
quot quartus J Inveni duobus datis tertium con­
tinue praportionalem,& iterum duobus ultimis 
tertium continue proportionalcm,quxftio lo-^ 
lutaeft,erunt enim termini continui 3,<r,i2,24. 

8 7 . Si continuomm primus divißrit 
fecundum & antecedens quißque divi-
det confequetem alium:&ß antecedens 
quijque diviferit uUum conßquetem,pri-
mus etiam dividet ßcüdum.6. ¿7* j.pX 

t i t in i, 2, 4 , 8, 32. 64. Itaque 

8 8 , Si ab unitate numeri fuerint con-^ 
tinui,minor dividet majorem per alique 
datommcontinuomm.n.P.p. 

U t 
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U t in próximo cxcmplo. 

8 9. Sifuerint numeri continue propon 
dónales, ratio primi ad ßcundum dupli-
cabiturin tertio, triplicabiturin quarto : 
&ficdeinceps ratio primi adextremum 
ßet ex omnibus intermedias rationibus* 

Ut in 5,9 j 27 j 81: ratio 27 ad 3 eft duplicata 
ratio 9 ad 3 : u th ic vides in contracìis terminis, 

1 1 
Sic ratio 81 ad 3, eft ratio triplicata 9 ad 3, ut hic 
conftatin contracìis terminis 

1 1 1 
Denique ratio extremorum fir ex omnibus 

rationibusintcrmediis : imo vero 

5>o. Sifuerint quotlibetrañones termi­
nis quomodocunque continua, ratio ex­
tremorumfiet ex omnibus intermedia ra-
tionibus. 

Ut in r, i , 3,4,5: ratio 5 ad 1 fit é rationibus. 

* 3 4 5 ci: c 
1 2 3 4 

E continuationis aucem geométrica: natura 
inventa eft hax regula. 

F iij 
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511. Libra termini* dupla & tripla 
continuationis cómprelo en fa, totidem co-
gnomimbus pondenbus appenduntur. 

Sic libra: ufque ad 7 appenduntur tribus po-
deribus,quorum primum unius l ibn . í ecundum 
binarium,id eft duarum librarura, tertiuní qua-
ternarium,quia progreffionis 1, 2, 4 termini ta-
tum comprehendunt : fie libra? ufque ad 15 appé-
duntur 4 pondenbus hac progrcííione fignirica-
tis 1, 2, 4 , 8: Sic libra;31 ponderibushujus con­
tinuationis 1, 2, 4 , 8,16: Sic in tripla ratione,li-
brae ufque ad 404 appenduntur pondenbus hac 
progreílione figniíicaus, 1, 3, 9, 27.Sk libra: uf­
que ad 121 appenduntur his pondenbus , 1,5, % 
27, 81, Se íiedeinceps librae terministriplx pro­
greffionis comprehéfa:, totidem cognominibus 
pondenbus appendentur. 

Julianus juriícófultus de liberis ¿V pofthumis 
hxrcdibus inftituendis generis hujus gua:ftione 
proponit Digeft.lib.28. Si ita feriptum íit: Si mi-
hi filius natus fueric, ex beflo harres efto, ex reli-
qua parte uxor mea harres efto. Si vero filia mi­
ni nata fuerit,ex rriéte hxres efto, ex reliqua par­
te uxor mea hxres efto:& fi filius & filia nat iéf 
fentjdicendutneft aíTem diftribuendum efle in 
7 partes,ut ex his filius 4, uxor duas filias unam 
pattern habeat. I taenim fecundum volmnatem 
teftátis filius altero tanto amplius habebit quám 

uxor, 

http://27.Sk
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LIBER II. 87 
uxor j item uxora l t e ro , tantb amplius habebic 
quam filia. Licet enim fubtili juris rcgulss con-
veniat ruptum fieri teftamcntum: Attamen cum 
Sc utroque nato teftator volucrit uxorem aliquid 
haberc,ideo ad ciufmodi fententiamhumanita-
tefuggerente decurfum e f t ,quode t i aminven-
tio Celfo apertiflime placuit. Hare juri/conful-
tus .• unde intelligimus ex volutate tcftatcris tres 
numeros continue proportionales in dupla ra-« 
t ioncinveniendosefle . Sumes itaque minimos 4,2,1, ac fi harrediras fuerit7 o coronatorum, 
ex additis illis terminis quaeftio hacrifcundx fa-
milix itafolvetur. 

4 4° 
y d a n t y o : ergo 2 dant 20 1 10 

Q u o d fi uxor tres filios & duas filias pepererif, 
tres quaternarii pro tribusfiliis , & duo binariji 
pro duabus filiabus auumendi .Adde jg i tu rom-
nes & conclude, 

4 17 t 
4 
4 

16 dant 7 2: ergo 

z 1 
I 4 I 

F iiij 

dant 

17 T 
'77 

9 i 
4 V 
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9 2 . Si duo numeri multiplicenturuter* 
queper utrunque,fient tres continue' pro-? 
portionales datis, tumßfafiiomnes muU 
tiplicenturperdatum ducem 3 rurßmque 
ultimusper datum comitcm3quatuorßent 
continue proportionales datis >& ßcde-
inceps invenientur quotlibet continui in 
data ratione. ezp.%, 

Uthicv ides 

* 4 

4 8 i£ 
8 16 3 2 ¿ 4 

\6, il, £ 4 , i z 8 , itf. 

9$. Si duo numeri habuerint continue 
medios3duoproportionales datis habebut 
totidemperdatamrationem.Z.p.Zf 

U t i n excmplo 
8 1 2 i 8 2 7 

3 2 4 8 7 2 1 0 8 

inter 8 & 2 7 funt duo medii 1 2 Se 1 8 , inter f 2 & 
1 0 8 rationis eiufdem riempe 3 ! funt ctiam duo 
4 8 & 7 2 , qui medii inveniütur per datam ratio-
nem 8 ad 1 2 , fic dices 3 z a d 4 8 . 

2 4 . Si duo n umeri & unitas habue­
rint totidem continue medios, dati inter 

f c 
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ß c t i a m totidemhabebunt.io.p.S. 

l i t hie, 

i i 

2 4 2 3 

4 8 l i 4 6" 9 

8, 16 32 64. 8 12 18 27. 

Deducitur é 2 p.8: fed generaliter acccpta. 

95. S i c o n t i n u e p r o p o r t i o n a l e m q u i l i -

b e t feipfum m u l t i p h c a v e r i t , f a é l i e r u n t 

c o n t i n u e p r o p o r t i o n a l e s : & ft d a t i fdélos 

m u l t i p l i c d v c n n t , f d é t i ru fus c r u n t c o r t i ­

m é p r o p o r t i o n a l e s , i d q , f e m p e r a r c a e x ­

t r e m o s a c c i d e t. i$.p.8. 
U t h i c , 

2 4 8 

4 16 6 4 

8 6 4 512 

Caput 19. de in ventionc optati termini. 

y6. S i a r i t h m e t i c è a b u n i t a t e c o t i n u i , 

g e o m e t r i c e a n u m e r o c o t i n u i s r e s p o n d e a t , 

a r i t b m e t i c i g e o m e t r i c o r u i n d i c e s e r u n t , e t 

f a é i u s a d u o b u s g e o m e t r i c i * j a t u s eritfu<e 

progreßionis t e r m i n u s 3 q u a n t u s efißmul-
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uterine arithmeticorum multiplícatere-
fyondenñum. 

U t in hac progreflione dupla, 
i i 5 4 ; € 

z 4 8 i6 32 6 4 

Arithmetici enim 1 , 2 , 3 , & c i n d i c a n t 2 , 4 , 

2,effe prpgrellìonis pt imum,fecundum,tert ium 
terminum. Itaq; fi quaeras terminum quempiá, 
utfept irnum,adde índices eumeonít i tuentiura 
n u m e r u m , ut 3 & 4 , & multiplica geométricos 
iis rcfpondétes 8 & if,facies 128 feptimú termina 
progrcííionis.Sic eritin hacprogreífione tripla, 

1 2 - 3 4 5 
3 9 2 7 8r 243 

S i quxras nonum , multiplica 243 per 8t 
refpondentes arithmeticis indicibus 4 & 5, con-
Í l i tucnt ibus9 , fac ies 9,683 nonum t e r m i n o . H a x 

termini optati eli: inventio. 

Caput 20 d e continué minimis, 

Proportio continua no folú recipit c o m m u -
nem ad mínimos cpntra&ionem, fed de iis peo-
priam inftitutionem habet. 

9 7 . Si duo minimi data rationis nume­
ri multiplicentur uterine per utrunque, 
tres fientminimi continue proportionales 
datisjtum fi faéli omnes multiplicentur 

per 
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per dämm ducem 3 rurßmque ultimus per datum comitem, quatuorfient minimi co-tinue proportionales datis,& ßc deinceps invenientur quotlibetminimi continui in dataratione.zp.%. 
U t hic vides, 

* i 
8 I i 18 27 

16 24 16 54 8r. 
5>8. .57duo interßeprimi habuerintcot tinne medios,uterque & unitas habebtit fotidem.y.p.S. 

Ut patet in proximo exemplo, 99. Sißicrintqmtlibet continue pro­portionales extremomm inter ße primom, erunt minimi proportionalem: &fißue-yint minimi proportionalium}erunt extre­momm inter ßpriomrum.\.&.tp.%. 
Ut in 8,12,18,27. Nam cum iint extremi inter 

fc pr imi , omnes una &c medii Sc ex t temi , primi 
inter fe erunt,itaque minimi. 100. Si continuatiofuerit extremomm interfeprimorumterit maxima. 17 . 
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U t in 8 , 1 2 , 1 8 , 2 7 . Atque haec de própor-
tione fimplici. 

C a p . 2 1 . d e xquatione. 

i o i . Proportio conjunfla eft,qu<e conjun-* 
gituré proponione difjuncla c r continua: 

eaque triplex in elemétis infignis eft acquario, 
exuperatiultimi ad prarcedentes.Inventio conti­
n u e minimorum in datis rationibus. 

1 0 z . sEquatio e ft,quandopojttis in uno 
ordine quotlibetnumeris,ahifque totidem 
in altero, binis fumptis in eadem ratione, 
fuerit utprimi ordinis primus ad ultimu, 
jtcJecundi ordinisprimus ad ultimum. 

Itaq; in continuanda jequatione, termini p ro ­
portionis utr inqueextremi duntaxataflumendi 
funt,mediis intermiffis : eftque dircela vel in-
verfa. 

103 . yEquatio direfla eft, quando fuerit 
ut primi ordinis primus ad fecundum3fic 
jecundi primus adfecundum : itemqueut 
primi ordinisfecundus ad tertium ,fic Je­
cundifecundus ad tertium. 

U t 
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U t hie vides in tribus exemplis qua continua­
t i in unum poflunt. 

9, e> 3 > 9, ? , j , 6, 9t 
i z 8 4 i i 8 i i 4 8 i l . 

quo genere propor t ions plur ima in dementis 
demoniliationcs a T h c o n c conclufs iunt. 

1 0 4 . ^EcjUatio inverfa eft,quadofuerit 
Utprimi ordinis primus ad fecundum,fic 
Jècundi fecundus ad tertium ; utquepri­
mifecundus ad tertium}Jtc Jècudi primus 
ad fecundum, 

Ut vides in tribus exemplis, 

9 , 8 , 6, 9 , 8 , 9, 3 2 , 16, 8 , 

1 4 1 8 , ley \6, 1 8 , \6, 8 , 4 , 3 , 

Hie enim ut 9 ad 8 , f ic 1 8 ad 16: item ut 8 ad é,Cic 
2 4 ad 1 8 , &fimiliterinverfo ordine in reliquia 
exemplis. Difficile aurem fitinnumerisintegris 
tetminos propor t ions inverfe xquatos cÓtinua-
t e : continuari tamen poflunt ordine non folùm 
in verta ,(èd in contranas partes tendente , u t hic 
vides, 

1, * » h 3 > 4 j h *> *» 
1 2 , 1 4 , € , 8 , 2 4 , 1 2 , 8 , 4 . 

Hic enim acquario eft,cum fit extremoru cadem 
tat io in utroque ordine, tum inverfa, ut res ipfà 

"oftendit . H o c proportionis genus minus ufi-
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t a t u m e í r , co tamen Archimedes ut i turquar to 
theoremate fecundi deíbhaera. 

Cap.za. de exuperantia ultimi 
ad precedentes. 

J05 Sifuerint quQtlibetnumeri conti-
timpróportionaleSifuhducantur autem a 
fecundo & ultimo aqualis primo, eritut 
fecundi exuperantia ad primum >fic ulti­
mi exuperantia ad ftiffam precedentes 
omnes. 13.̂ .5». 

U c h i c 3, 4 8 
a 6 

Tol lc 2 á 4 ,&'ab 8 item tolle z} nt 2 exuperantia 
fecundi ad primum 2,fíc 6 exuperantia ultimi ad 
a,8c 4 antecedentes, par enim utrobique ratio 
eíUicin, 2 8 32 

6 • 30 • 
A b 8 tolle 2 J & t o t i d e m á 3 i i m a n e n t 6 & 30, a t -
qué út 6 ad 2,fic 30 ad 8 8c zM eíl ad 10. Fac pe -
r iculumin inajoriferie,utin- • 

í, 4 , 8, 16 ¡z, 64 a 
A 4 lecüdo tol le .r . i temi 64 phimo,tolle 2,jam 
erit í2,fic ad omnes antecedentes, ut 2 exuperá-
tia fecundi ad 2 prímum,utrobique enim sequa-
"Jjtas. Ex hac regula invéitur ííimma progreília-
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pìs geomctric3C }qui eft cópcndiaria additio n u -
merorum continua geometrica: proportionis fe­
rie continuatorù, Nan i facla fubduótione primi 
termini à fecudo & ultimo^habes terminos tres, 
unde quartus fimilis inveniendus eft xqualis ora 
nibus ultimum prxcedétibuSjUt additus ult imo, 
fummam compleat,ficut vides in 

$ 30 

Naro ut 6 reliquus fecundi (è habet ad 2 prf-
m u m , fic 30 reliquus ultimi ad prxccdétcs o m -
nes iOjid cft ad quarrum proportionalem, ideo-
que hic quartus proportionalis additus ult imo, 
fummam comple tomniummcmpe 4 2 . 

Agricola promifit filio prò xeniis pr imo 
anni die in triginta continuos dies grana tritici 
primo unum,fecundo duo,tertio quatuor, & fic 
deinceps duplicado.quxriturtr icefimodiequot 
grana futura fint. Quxra iu r tricefimus termi-
nus,id eft ultimus progroflionis hujus, ut antea 
demoftratum eft : primo (extus ¿4 per feiè faciet 
4096 prò duodecimo te rmino , & hicrurfusex 
fèfe faciet 1 6 7 7 7 2 1 6 prò vicefimo quarto 
t e r m i n o , q u e m multiplica per 32 quintum tcr-
minu /ac ies prò vicefimo nono termino 55^8 
7 0 3 2 qui tricefimus erit,fiunitas prò primo nn 
mcretur. Tollatur igitur unitas à fecundo & ul -
timo,exuperantia fecudi erit xqualis pr imo f I ta-
queinventus dl t imusuno dempto erit squali» 
omnibus antecedentibus:addatur uterquefurrj-
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m a tota crit i o 7 5 7 4 1 8 6 j . Idveró brevius fiet, 
fi progreífio uno termino augeatur, & xquali* 
bus fublatis rehquusultimus dividatur pro exu» 
perantia fecundi fupra pr imum. 

Cap . 15. de inventione minimorum 
in datis ratiombus. 

l o j . Si datis rationibus quotlibet in 
minimis terminisproportionales ad fecü-
dum & tertium minimi multiplicent ob­lique términos duarum primarum ratio*? 
mm ,facli erunt continué minimi in da­
tis rationibus'.deinde ji proportionales ad 
poñrem'o inventum¿<r ducemfequentis 
rationis minimi multiplicent oblique al­
ter inventos, alter fequentes omnes >faéli 
erunt continué minimi in datis rationi­
bus. 4 . ^ , 8 . 

U t hic vides, 

5 «I + 3 

l o 1 2 9 
N a m íi fumas mínimos ad 6 ¿c 4,habebis 

$ & 2 , tum G. multíplices obliqué 6 & 5 per 2, fa-
cies 
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cies 1 2 & l o . I tem fi per 3 multíplices oblique 4 
& 3 , facies i i'8c 9 continue minimos in datis ra-
tionibus : ut enim 5 ad 6 , ita 1 0 ad 1 2 , 8 c ut 4 ad 
3 , fic 1 2 ad 9. Hie autem continuatio terminoru 
eft in datis rationibuSjiit regula praicipitjnon au 
tern cótinuatio rationum, & hax proportio dif-
j u n d a eft rat ionibus, continua tantum terminis 
minimis in datis rat ionibus,ef to&aliudexem-
p lum, 

* 3 1 4 i l * 7 
8 i ' i i > 5 

16 2 4 3 0 3 ; 

In hoc exemplo ptoportionales ad 1 5 polire­
m o inventum, 8c 6 ducem fequentis rationis mi 
nimi iunt 2 & J , qui multiphcatione obliqua fe-
c e r u n t i i , 2 4 , 3 0 , 3 5 . Denique hac re­
gula continuabis quotlibet minimos in datis ra­
tionibus minimorum numerorum. Habet vero 
& hajc cont inuano ufum valdéfingularem,ut 
1 0 0 aurei tribus dividantur ea conditionc , ut 
quoties p r i m u s 5 capir, toties fecundus 6 capiat, 
& quoties fecundus capit 7 , td t i es tertius capiat 
9 : quot aureos finguli capient ? Hie d u i funt ra 
tiones in minimis terminis i ad 6 , 7 ad 9,in qui-
bus rationibus proportion ales minimi continui 
funt 3 5 , 4 2 , 5 4 . H o c m o d o 

5
 6 j 7 J 
V 4 1

 5 4 

Adde igitur tics continuos repcr tos , totus 
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erit IJI, & jam dicito 

»5 T|4 
I J I d a n t i o o ergo 42 dant 3 2 - ~ T 

54 4 1 T J T 

Parti te quatuor amicis 100 aureos, fic,ut quo-
ties primus capit 3,fecundus capiat 4 , & quoties 
fècundus capit f,toties tertius capiat 6. Denique 
quoties tertius capit 7 , toties quartus capiat 8: 
quo t aurei fingulis cedent? hie funt tres rationes 
i n minimis terminis diffimiles 5 ad 4 ,5 ad 6,7 ad 
8,01 quibus continui termini funt I05, i£8,192. 
A d d e continuos,totus erit ¿05, & dicito 

14° * 3 T r f 

< o j d a n t i o o : ergo dant 

168 ij-^i 
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